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OBJALUMbEHE 3HAKOBA

ab 03HayaBa ckyid csux Tayaka Koje Ce Ca Taykama a U b Hanase Ha

jeaHOj mpasoj.
) B g
ab 03HayaBa OHy MOJOBMHY mpaBe ab Koja Mo4Mrbe Yy Tauylu a W Ca-

JpXHU Tayky b.
abC 03HayaBa CKyn csux Tadyaka Koje Ce 3ajelJHO ca Taykama a, b, .C

(Koje He Jexe y MCTOj npaBoj) Hanase Y jeflHOj UCTO] paBHH.

__>. el abas) 1
abC 0a3HayaBa OHY [OJIOBMHY paBHW abcC Koja MOYHibe O npabe

ab M calpXH Tauky C.

abc o3HayaBa OHaj oj fesjoBa y Koje je paBaH abc mojmesbeHa CKyrnom
Pbi BT - AT ; i, O 3
nonynpaBWx ba W DC KOJU Je Marl; WIA y1a0 YAJM Cy Kpaud ba H DC.
—>  —>
abcd o3navaBa (ako ce Tayka d Hanasu y abc a ba u cd ce He ceky)

== —> —> , —
geo yrna abc koju je o6yxBakeH ox ba, bc u cd; nok bacd osHa4yaBa A€o

paBHM abc KOju Ce Hanasu uamehy ab u cd.
R o03HayaBa npas yrao.
|_ je 3HaK 3a ynpaBaH MOJOXaj [Bejy NpaBHX.
| je 3HaKk 3a napajeiu3am.
= ., . , KOHrpyeHUM]y.
ab =~ cd 3Hauyu ja je cab = acd.
X=a . . X Texu Ka rpaHdum a.™
O r 03HayaBa KpYr YHuj4 je MONYMpeyHHK T.

(O r 03HayaBa MOBPIUKMHY Kpyra 4dju je moJynpeyHHK I.

« [la 03HauH TexXetbe rpaHHuM, Bospaj ynoTpe6baBa jenaH APYrH 3HAK KOJH CMO
MH 3aMeHHNH 3HAKOM == (Kao LWTO je TO Y4YHHHO Xa/cled 'y CBOME €EHIIIECKOM npeBoay

AneHaHKca).

a2 aaatial



ATTEHIMKC)

§ 1

—> >
AKO npaBy am He ceye npasa bn aid je Ceye cBaka Apyra npasa

—» : e ' =
bp kojace Hanasu y yray abm, oHnma je bn @a-paseaxa ca am, T.J. bn ||

am (¢ur. 1).
: >
Nako je yeuaeTtn Oa dociloju npasa bn u TO jeOHa jeduHa, KOja Npo-

—>
nasu Kpo3 Tauky b (saH npaBe am), H Aa bam -+ abn Huje > 2 R. Jep ako
ce bc 6yme kperana OKO b JOK He MOCTaHe bam + ab ¢ = 2 R, HacTy-

> —>
nuke TpeHyTak kaja bc wekhe suwe cekd am, ¥ Tala ke 6utu bc ||| am.

McTo ce Tako nako ysuha la ke OWTH bn ||| em na marie ce Tauka e
Hana3Wiaa Ha am (MpeTnocTaBbajyhd na je y CBMMa TaKBWUM ClyyajeBHMA

am > ae).

1 Cnuc BosbajeB, KOj4 LOHOCHMO y CPNCKOM NPeBOLY, H3alWao je npBr nyT 1832
Ka0 [LONATaK y3 ONCeXHH yyOeHuk Maremarrke rb(rosor oua Boagrawa Bosaja (T38.
Tentamen) non HacnoBom: Appendix scientiam spatii absolute veram exhibens: a veri-
tate aut falsitate Axiomatis XI Euclidei (a priori haud unquam decidenda) indepen-
dentem: adjecta ad casum falsitatis quadratura circuli geometrica. OBaj je cic bombajes
uanaT noHoBo 3aceGHO 1902 r. of cTpaHe mabapcke Axanemuje Hayxa nosoaom cTo-
ronMwbHie Bosbajesor poketba. 1913-Te ronue H3nar je Appendix W y Hemaukoj o6paiH,
KOjy je OCcTaBHO 3a COOOM y PyKOMHMCY cam Bosaj. Ha ¢patuyckk npeseo je AHeHILHKC
J. Hoiiel 1867 r. non Hacnosom ,La science absolue de I'espace” (H0BO H3natbe 1912-¢),
a Ha enrnecku amepuykn matematndap G. B. Halsted 1896 nox Hacnosom ,The Science

Absolute of Space®. :

pu mome npeBOLy AneHLHKCa ynoTpe6/berH Cy Ha NPBOM MECTY JIATHHCKH OpH-
[HHAM W Hemayka o6paja, aid y3eTH Cy y NOMOh W (PaHUYCKH H E€HTIIECKH NPEBOL. bpoj
NO0ATHX TipuMenala pesaTHBHO Jé MHOTO Matbi Hero LWTO je Taj 6poj y mome npeBony
Jlo6aseackosor crinca ;Teomerpujcka McnuthBara 13 Teopuje napanenmHux nuHnja® (u3a-
waom y ,llpocerHom [nacHuky“ 3a 1914-y roa.). YuTaoua Koju Xxoke NOTMYHO A3
- pasyme Bomaja ynyhyjem Ha Taj cnuc JloGaveBCcKOra H MO] KOMEHTap. :




>
AKO je, IOK Ce Tayka ¢ Ha [IpaBoj am Yy[abaBa Yy 6eCKOHa4yHOCT,

ypek cd = cb, Ouhe ysek u cdb = cbd (< nbc). Kako mak nbc = o,
To U cdb = o0.

Haiomena. Y oBom npsom naparpacdy paje bomaj y npsom ojebKy
defunuyujy fOapaneane; y Lpyrome OIEbKY JloKasyje CTaB, Aa Ha jeaHo]
CTpaHu mnapalenn3ma MOCTOJU camo jedna napanenHa; a y Tpehkem CTas
1a je MojioXaj Tayke e Ha NpaBoj am Opou3BobaH.
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Dur. 1

§ 2

Ako je bn || am Guke u cn ||| am (ur. 2).
: —>
Jep y3mumo na ce d nHanasu marae y macn. AKO Ce C Hanasu Ha bn,

88, i3 —> —>
. bd ceku ke am (nowTo je bn || am), a Tako HCTO U cd cekd Ke am. AKo
ce nak C Hanasu Ha bp, Heka je bq ||| cd. Tapa ke ce bq HanasuTH y
—> - —> |
abn (§ 1) u cehu am, a Tako HCTO he u cd cekn am. [lpema TOMme ke




— —>
cBaka noJjynpasa cd (y acn) cehd yBek nonynpaBy am, 10K cn Heke

—>
cehn am. Ctora he OGuTH yBek cn ||| am.
Haidomena. Y osom ppyrom naparpagy bomaj mokasyje cras, aa
jenHa napanenHa 3adpacasa O3HAKY napajeili3ma y CBuMaG CBOJMM TayKama.

§ 3
AKO cy kako br Tako u cs || am (¢wur. 2), a ¢ ce He Hanasu Ha

—3 —» —
br, br 1 cs Heke ce cehn.

—> —> , )
Jep ako O4 br W Ccs umane jeaHy 3ajelHHYKy Tayky d, oHpa Owu
—> —>
(no §-y 2) kako dr Tako u ds Guje oOe napaneiHe ca am W dr U ds nane

j >
64 yjenHo (no §-y 1), a ¢ 64 ce Hana3uao Ha br (NPOTHBHO NMPETNOCTAaBUH).

Hadomena, Y Tpehem naparpacgy noxasyje bomaj, na ce nse npase
KOje Cy mapaneiHe ca Tpehom He ceky jenpHa ca papyrom (WTO jow He
3Hauyd ga cy oHe U mehy coOom mnapalnelHe).

§ 4

—>
Ako je man > mab (¢ur. 3), cBakoj Tayuu b Ha ab omrosapahe jegHa

_Tayka C Ha E}; Tako na Oyne bcm = nam.
Jep ako ce (npema §-y 1) quHH na je bdm > nam u mdp = man,
b ke ce HanasutH y nadp. Crora ako ce nam Oyle MNOKpeTano ALyX am
—> —T—p
JIOK Ce an He MOKJIonM ca dp, an  Mmo-
pahe npokH kpo3 b W npema TOMe he

MOpaTH MNOCTOjaTH jedHO bcm Koje ; i p

je = nam.
§.5 |
Ako je bn ||| am, nocTojeke Ha am
jenHa TakBa Tayka f na ke 6UTH fm === bn :
(dwr. 1). CV

m

Jep (no § 1) nocTtojake bcm > cbn,
H, aKo je ce —=cb, Ouke ec ==bc #
bem < ebn., AkO Tayky p Oynemo Kpe- ¢ n
Tanu QyX Ayxu ec® osHayaBajyhku He- [
npecTaHo yrao bpm ca u a yrao pbn
ca v, 6uke u OYeBMIHO Hajnpe mame na
3aTum Behe ox oxarosapajyker v. Jep u

Dur. 3

* Jla Gu unTanau nakwe pasymeo DBospajeBo nokasusaie, TtpeGa na y ¢ur. 1-0j
yupra aBanyta Tauky p (M TO jemaHnyt u3meby a n c Gauxe c, a ApyrH nyT H3meby
f He Ganxke e) n na je cnoju ca taykom b. -
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pacTe Helpekudno op bem no bcm, a (no §-y 4) Hema HMjeLHOr yrna
> bem u < bcm ¢ Kkojum ce yrao u HeGu noknonuo. Tako UCTO M v onana
HenpekHAHO oj ebn no cbn. [lpema Tome nocTojake Ha ecC jenHa TakBa
tayka f na ke 6utn bfm = fbn. '
§ 6 ,
Ako je bn ||| am u Tauka e Mmarfe Ha am a Ta4yka g marge Ha bn,

Ouke gn ||l em u em ||| gn (dwr. 1),

Jep no (§-y 1) bn je || em, na je (no §-y 2) 4 gnj|| em. Ako je
name fm = bn (§ 5) 6uke mfbn = nbfm, na npema Tome (nowwTo je bn ||| fm)
W fm ||| bn u (npema nperxomHo peyeHome) em ||| gn.

Hadomera. Y wectom naparpay bomaj pokasyje cTaB 0 ysajamnocilu
Gapasesu3ma: ako je jellHa npaBa napajeilHa ca JpYrom oxda je u 0Ba
dpyia napajenHa ca OpBoOM. -

§7

AKO cy kKako bn Tako M Cp mopaieiHe Ca am a Tayka C He Halasu

—>
ce Ha bn, Guke u bn ||| cp (ur. 4).

Jep bn n cp ce He cexky jenHa ca apyrom (§ 3); nmame cy am, bn,
Cp WIW Yy UCTO] paBHM WM HUCY; M Yy NPBOM CAyYajy am WJIM Ce Hanasu

y bncp WM ce He Hanasw.
: . Axo ce am, bn, cp Hanaze vy

I p P  WCTO] paBHM H am NeXXu y bncp, Tana

—»> :
ke cBaka noJynpasa bq (y nbc) cehnu

am y u3secHoj Taqud d (mowTo je
bn ||| am). Kako je nmak dm ||| cp (§ 6), _

—> —>
jacHo je ma ke dq ceku cp M na ke
q 6uTH bn ||| cp.

AKO ce bn W Cp Hahade C HCTe
CTpaHe OJ am, jegHa OJ HHX, Hanp.
cp, Hanasuhe ce uamehy' npyre npet
(u3meby bn u am). Anu Kako CBaka

—> —> :
bq (y nba) ceye am, cehn ke cBaka
u cp. [pema Tome Guke bn ||| cp.
Ako paBHd mab M mac 3akna-
najy yiao, oHpa cbn 4 abn umajy camo

Qur. 4 o S i
bn 3ajenHnyko, mok am (y abn) Hema
—»

_ —>
HAYer 3aJeqHMYKOr ca bn, a Tako MCTO HHUYyer 3ajelHHYKOr HM nbc W am.

* Osaj apyru cayyaj e nanasu ce y ¢ur. 4. YuTanau moxe 1akO HanpaBHTH 3a-
ceGHy durypy y Kojoj ke cp nexatu u3meky bn u am u y kojo] ke bq ceku am.-



—
Tapa ke csaka nojypasaH bcd, ﬂOCTaBIbeHEl Kpo3 db (raTty y nba), cehwn

— —>»
am, nowTto (ycnen bn ||| am) bd ceye am, Ctora ako Oyaemo KpeTaau

——3 —
nonypasadH bcd oko bc poTie nmok oHa npecrtaHe cehu am, bcd nawhe
—>
HanocneTky yjenHo ca bcn. M3 ucrtor pasanora ona ke Ce MNOKJIOMHTH H

—_—
ca bcp. llpema Tome bn Hanaauhe ce u y bcp. Ocum Tora ako je br ||| cp,

br ke ce (mowTo je am ||| cp) Halla3uTH M3 UCTOr pasaora y bam, a Tako

g
ucto (mowTo je brff cp) u y bcp. llpema Tome br, Oynyhu 3ajenHuyko
>
paBHMma mab W pcb, Guke 'Y CTBapuH HMIOEHTHYHO Cca bn U cTora Ouhke

bn ||| cp.
)

Ako je pmakne cp ||| arr1 M b BaH cam, npeceK bn paBHu bam u bcp
6uke nmapanenaH Kako ca am Tako M ca cp.*

Hadomena. Y cenmom naparpagy bBomaj nokasyje cTaB o @pax3u-
[usrocmu Oapaseau3ma: ako Cy JABe. npaBe napajenHe Tpehoj OoHe Cy na-
panende ¥ mehy co6om. OH pasnuKyje Tpu clydaja: y npBOM cnyyajy Tpeka
ce npaBa Hanasu usmehy npa-

BUX KOje Cy Ca tOM napaneiHe, R i P
y Lpyrom cnyyajy npaee mnapa- /

JeaHe C rpeRom Hajlase Cce Ha

UCTO] CTpaHH OL e, a y Tpe-
hem caydajy oBa Tpeha npaBa
neXu BaH paBHU [pYrux [Bejy. /':l

§ 8
Ako je bn ||| = cp (nau
kpake bn || == cp) 4 ako am
(y nbcp) Ha pmyxu bc cioioju
yiapasHo W Gosaosu je, Owhe bn
| am (¢ur. 5). 3

—>
Jep ako 64 bn cekna am, p & a

— —» .
M Cp ceksa G4 am y HCTOj TayuUu

(uowiTo je mabn = macp) «oja ¢

; —> Pur. S
64 Ouna 3ajenHHyka 4 3a bn u

4 AKO GHCMO OBaj TpekH CNyyaj CTaBW/IH HCTpell NpBA 1Ba, OBH NOCJENLbH NajiH OH
Ce JlOKa3aTH Kpake H eseranTHHje, cAHYHO npyrom cayyajy y §-y 10 (npumen6a nxwyesa)

Ioncra y cBojoj Hemaukoj obGpanu Anenaukca (ctp. 183), Bomaj je n3seo oBO
0o6pHYTO noKa3uBawe (npumenba npeBOLHOYEBA).
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—> . , > —
cp, nowTo je bn ||| cp. Anu ceaka bq (y cbn) ceye cp; Tako ucTo ceye

~ i ; :
bq u am. [Tpema Tome je bn |jj am,

Hadomena. OBaj naparpad YuMHM npenas of NpBUX cenam naparpaca
AneHAMKCa, y KOjUMa je u3noxena deopuja dapasesrux, Ka naparpacduma
9—24, y KOjUma ce u3Jnaxe Teopuja T3B. IpaHHU4YHe JIMHWje WU TpaHHYHe

noBpLUKHE.

§9
AKo je bn ||| am, map | mab (¢ur. 6) 4 yrao, kora paBaH nbd 3a-
knana ca pasHWd nba (Ha ucToj cTpanwu on mabn Ha kojoj je map), <R,
OHJa paBaH map ceye paBaH nbd.
Jep Heka je bam = R, ac |_ bn (npu yemy unu b mama yjemHo ca c

W4 He nana) ¥ ce | bn (y nbd), Tana ke (no npernocraBuu) Gutu ace < R
—> bt T
n af (__ ce) mawke y ace. Heka je ap npecek pasHu abf u amp (kojuma

je Tayka a 3ajelHuyka), na ke OUTH yrao bap = bam =— R (mowTo je
R —>
bam | map). Ako ce HanocseTky abf kpeTarbem cTaBH y abm (npu uyemy
—> s — >
ke Tayke a M b ocraTu HenomuyHe), ap ke MacTH yjeIHO ca am; a NMOWITO
je ac|_bn u af < ac, jacHo je na ke kpajHa Tauyka f op af nacTu usmehy

—»  —>
bn n-am u na ke npema Tome bf nexaru y okBupy yria abn. AnH Kaxo

. - _>
4 y 0804 nonoxajy (nowTo je bn ||| am) bf

R —> >
ceye ap, To kece ap 4 bf moparu ceku u

y CBOMe IpBOOUMHOM TIONOXA]Y, U HH-

XoBa Tauyka npeceka Ownhe 3ajeiHuuKa

. —> —>

paBiMma map ¥ nbd. [lpema TOmMe map
—> . |

1 nbd mopajy ce cehn.

Ha ocHoBy peuyeHoOra Jako je 3a-
—> —>

KJbY4YHTH, Oa ke ce map 4 nbd yBek ceku
'Kajgarom je Cyma HHUXOBHX ~HaruOHHUX.

¢ yrnosa ca paBud mabn < 2 R,
X Hadomena, Jla G4 pasymeo [OKa-
a _3p 34Barbe y OBOM naparpagy, Haj6ombe ke
6MTH Aa uydTajdal HanpaBWd [MPOCTOPHY
¢durypy koja ke omrosapatd ¢ur. 6. Ta
he ce ¢urypa cacTojaT¥ U3 Tpu paBHM: jeflHe OCHOBHe, jellHe ynpaBHe M
jellHe NOJ OWTPHM YTJIOM HarHyTe paBHM. Y OCHOBHO] paBHW Tpeba yupTaTu
IBe HECBKJMICKe mnapajeilHe am WM bn u ac | _bn; Ha ynpaBHOj paBHu
Tpeba (C yHyTpalwtbe CTpaHe tbeHe) YUPTAaTH ap; a Ha HAarHyToj paBHH

Qur. 6.
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Tpefa Hajnpe c o6Ge cTpaHe yupTaTH ce |__ bn, 3aTum ca Crnojballtbe CTpaHe
nosyhkd noJsynpaBy bd Tako na ce oHa ceye ca ce y Tayuu f, W Hano-
ClIeTKy Ha YHYTpallkbOj CTpaHW nosyku nonaynpasy bf.

§ 10
AKO je Kako bn Tako M cp ||| == am, Guke u bn ||| == cp (cur. 7).

Jep paBHM mab W mac wiv 3aknanajy yrao uin cayurbaBajy HCTY paBsaH,
—>
AKO je npBO ciyyaj, Heka je nonypasaH qdf ynpaBHa Ha mpaBy ab y

CPelMIIHOj Ta4ylM heHoj. Tama ke 6uTH dq [ ab, ma npema Tome H dq ||| am

(§ 8). Tako MCTO aKko je ers ynpaBHa Ha acC y tbE€HOj CPENMUIHO] TavyllH,

Ouke er ||| am, na npema Tome dq ||| er (§ 7). Omnarne ce nako na 3ak/by-
: - —» —>
YUTH (Ha OCHOBY §-a 9-or), na ke ce monypasuu qdf W ers cehu jemwa

C Ipyrom W na ke wuxoB npecek fs OuTH ||| dq (§ 7); 3aTum (nowTo je
bn ||| dq) 6uke u fs ||
am. Ocum Tora (3a
CBaKy TauyKy nojynpa-

-4l :

Be fs) Ouke fb = fa
—>

= fc, u fs nawke vy

) H-> - -
nonypasaH tgf, koja je

ynpaBHa y CpeiuuTy
npase bc. Tako ucrto
Ouke (no §-y 7), no-
wro je fs ||| bn, gt |||
cp. Anu Kako je gt
yrnpaBHO Ha npaBoj bc
Yy tEeHOM CpeLulTy,
Guhe tgbn =tgcp (§1)
H bn ||| = cp.

AKOo ce bn, am
H Cp Hanase y HCTO]
pPaBHH, MpeTnOCTaBH-
MO na ce fs Hanasu
BaH OBe paBHU H Ja
je ||| = am. Tana he
(Ha ocHOBy oBIe pe yeHora) GMTH fs ||| == KaKO y OJLHOCY Ha bn Tako W y
OLHOCY Ha cp, na ke npema Tome GuUTH M bn ||| == cp.

Haiomena. TNowTo je y §-y 7-om 10OKa3a0-nopen rjJaBHOr CTaBa H
CTaB (BMAM nocCieltby anuHejy Tora naparpacda), na je npecek IBejy
pPaBHM MNONOXEHHX Kpo3 INBe MapajejlHe NpaBe napajeliaH ca oOBe jJBe

@ur. 7
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npase, a y §-y 9-om cCrTae, jaa ce ABe paBHU MOJIOXKEHe Kpo3 nBe na-
panenHe npase jeiaHe Tpehe paBHM CeKy KaJ je 30Mp HHXOBHX HAarHOHMX
yrnoa ca opom Tpehom pasuu matbd oa 2 R, bomaj y oBom naparpady
J10Ka3yje CTaB, Ja MOCTOjM He CamO TPaH3WTHBHOCT mnapajesu3ma (LBEjy
npaBux ca Tpehom) HEero W TPaH3UTHUBHUTET je[lHAKOCTH HXOBHUX YrJOBa
napasueJsiuama,

§ 11

Ckyn O4 Tayke a M O] cBuUX [APYrMx Tayaka, OI KOJUX je CBaka
Tayka b TakBa pna je, kan je bn ||| am, y ucro po6a 4 bn == am, Ha3sBa-
hemo F: a npecek oa F ca makojom paBHH, KOja y ceOH cCalpXH MnpaBy
ab, nHaszsahemo L.

Ha cBakoj npaBoj, koja je ||| am, F uma jelHy X TO Camo jelHy Tauky.
Tako ucTo jacHo je, na he L OuTH nojemsbeHo npaBoM am Yy J[ABa KOH-

—>

rpyeiTHa gena. Crtora hemo am na3patn ocox ol L. [ame jacHo je, Ha

: . e : ;
MOCTOjM Camo jedHO L ca ocom am y CBakoj paBHM KOja y ceOM CalpXu

—>

npaBy am. [Ipema Tome cBako L oBe BpcTe Ha3Bahemo L oce am (HapaBHO

3a paBaH koja ce nocmarpa). Jlako je ysuaeru, na he L obprarbem OKO
—>
npaBe am onucaTH F, Koje ke umati Takohe am 3a oCy, U oOpHyTO F ke

il e —>
ouTu F~ oce am.

Hadomena. Y oBom naparpady ysoau bomaj, Ha OCHOBY CTaBOBa
ngoka3aHux y §§ 8, 9 u 10, nojmoBe nuHuje L u nospwnHe F. OH- moka-
3yje name (y §-y 16) na je L y eBkangoBoj reomeTpuju mnpasa, a y §-y
[7-om ba je y HeeBkaupoBoj leomeTpuin L kpusa nuHuja a F KpuBa mo-
spinna. Kpusoj nuuuju L mao je Jlo6GayeBCKH HA3WB 1PAHUYHA JAuUHUfa
(opuunkn), a KpuBOj nosplwuhiu F Hasus ipanuyna Gospuwuna (opucdepa).

§ 12
Ao, 5 4
AKO ce Tayka b Hana3W marme Ha L-y oce am W ako je bn ||| == am

> . ]
(§ 11), L oce am u L oce bn namnake yjeaxo. Mt S

Jep, ako L oce b: 03HauMmo ca |, Heka je Tayka Cc Mmarne Ha | M
cplll="bn (§ 11). Taga ke Guru (mowTO je W bn ||| = am) cp ||| = am
(§ 10), Te he npema ToMe Cc nacTH M Ha L. A ako je c marme Ha L, u
cp ||| = am, Tana he GHTM cp ||| = bn (§ 10), Te ke npema Tome C nacTH

M Ha |I. L u | mopake makne OMTH MIEHTHYHM, H CBaKa noJynpasa bn Guke
oca U on L u 6uke = y omHocy Ha cBe japyre oce on L.

Haiomena. Y osom naparpady Bomaj nokasyje cTas, La Kpo3 HaTty

—>»
Tauky b jenHe noaynpaBe bn mnpoJja3y camO jenHa rpaHuyHa nuuuja (nu-
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Huja L), 3a kojy je Ta monynpaBa oca. [la Ou pa3ymeo [OKa3, 4HTajal
TpeGa Oa HanpaBW (urypy ILBejy rpaHuuynux nuHuja L u 1 (0GnHK rpaHHyHe
NuHKje Hanasu ce y ¢ur. 9) koje mpornase Kpo3 Tauky b rbuxoBe 3ajen-
HHyke oce bn (mpyra oca ox L Heka je am, a ol | Heka je Cp u 0OpHYTO).

§ 13
Axo je bul/|amu cp ||| dga bam 4 abn = 2 R, 6Guke n dcp + cdq=2R
(gpur. 8).
Jep Heka je ea —eb W efm = dcp (§ 4), na ke OuTu (mowTO je

bam + abn = 2 R = abn + abg) ebg = eaf. Tako ucTo, ako je bg = af,
Guhe VAN ebg = /\ eaf, yrao beg — aef u g ke ce HanasuTH Ha nojay

Npasoj fe Hame ke 6uty gfm + fgn = 2 R (mowrto je egb — efa). Tako
ncto je u gn ||| fm (§ 6). lNpema Tome, ako je mirs = pcdq, Guke rs ||| gn
(§ 7), u r ke nexaru Ha npaBoj fg Wi usmehy Tavyaka f 1 g uiM BaH
bHX (ako HHuje cd = fg, y KOM OM Chayyajy WCTHHMTOCT cTaBa Ouna ouye-
BHIHA).

I. ¥ npBom cnyuajy frs He moxe OuTu Beke on (2 R — rim =) fgn,
nowTo je rs ||| fm®; Tako HcTO He moxe OuTwn HH frs < fgn, nowrTo je
rs ||| gn®; npema Tome je frs = fgn u rfim + frs = gfm + fgn = 2 R. [akne
je dcp + cdq = 2 R-

“11. Ako ce r Hanasu HssdH g, Oune ngr — mfr. Heka. je mign =
= nghl = lhko uT.a. cee noxk fk He mocrane = fr uaM MoK He moyHe na
npemawa fr. ¥ o6a osa cnyyaja Ouhke ko ||| hl ||| fm (§ 7). Axo k nana
y 1, ko he napath yjenno ca rs (§ 1), u umakemo rim + frs = kim +
~+ fko = kfm - fgn = 2 R. Ako ce nak r Hanasu uamehy h u k, Guke (Ha
ocHoBy nog | peuwenor) rhl 4 hrs = 2R = rim +- frs. = dcp + cdq.

Hadomena, Y osome naparpady nokasyje bomaj cTaB, 1a ako je 30up
YHYTpalUbKUX YriloBa KOje 3akjanajy J[Be napaljellie npaBe Ca TpaHCBep-
3a5om = 2 R y jednom cnyyajy na Taj 30Up Mopa OUTH — 2 R n y csuma
Ipyrim cniyvajeBuma. Jlpykuuje peveHo, ako Baxu EBKIMIOB nocTynar
napajieJiH1X ('r] NOCTyJaT jelHe jeIHHE MapajejiHe) y jeaHOM cnyqa]y, OH
 BaXKM Y CBHMA CliyyajeBuma (IOTHYHE MOBPLIKHHE).

. § 14
Ako je bn ||| am. cp ||| dq u bam + abn < 2 R, 6uke udcp + cdq<< 2R
(dur. 8).

8 Kang G6u yrao frs Ouo > fgn, ouna G« (nowro je rfm+fgn_.2R) T 4]
rfm 4 frs > 2 R, a 10 je Hemoryhke (no §-y 1), nowTro je rs ||| fm.

¢ Kag Ou Guno frs < fgn, onma G6u (mowtu Je frs + grs =2R) Guno fgn +
4+ grs>2R, a T0 je Hemoryhe (no §-y 1) nowro je rs ||| gn.
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Ako haume dcp —+ cdq He6u 6uno < 2R, oHpa Ou oHo (mo §-y 1)
mopasno 6utt = 2 R. Tapa 6u nmak (no §-y 13) mopano OuTM ¥ bam -
+ abn =2 R, a TO NpOTUBpeYd MpeTnoCTaBLH,

Hadomena. Y osom naparpady ngokasyje Bomaj cTtas, na ako je 36up
YHYTPalUHWX YrioBa Koje 3akjanajy nBe mnapajejHe NpaBe ca TpaHCBep-
3anom.< 2R y jednom cnyyajy na taj 36up mopa 6uth < 2 R y csuMa

oot 58 K ‘
o et e minss.

Dur. 8

cayyajeeima. [lpykyrje pe4yeno, ako BaXW HeeBKIMACKH MOCTynaT mnapa-
Aesinkx (T.j. NOCTyAaT OBej)y napajesHux) y jedHOM CJiyyajy, OH BaxH y
CBMMa ciayyajeBMMa (0OTHYHe MOBpLUIKHE),

§ 15

Ha ocHoBy mnocmaTtpatba M3HeTHX y §§-uma 13 U 14 cucillem 1eome-
@puje 3acnosan Ha Bpemidocliasyu uclunudoclu X[-e Eskaudose akcuome
a3naqukemo ca Z, a ca S o3Hayukemo cucdiem 3ACHOBAH Ha cydpoldHol
xullomesu. CBu OHu cilaBoBU, 3a Koje Huje U3PEYHO pedeHo 0a Bavice OUAO
y cucliemy XL uau y cucliemy S, Bagice alcoayidlino, @.j. 3a wux ce MBpou
d0a cy ucmurudu Ga Ouso O0a Baxcu cuc@em Z O0uso cuclliesm S.

Haadomena, Jla Mma CcTaBOBa KOjd Cy He3aBHCHM OJlL NOCTyJaTa napa-
nenHUX, TO je yBuOoeo jow EBkAML y CBOjUM CnaBHUM ,Esemenidluma“.
Y npBoj kibu3Ku csora pena Epkaup uuMHM ynoTpely o neTor nocryjara
(ooH. 11-e akcHome) Tek y 29-om cTaBy, LOK OpPBHMX 28 CTaBOBa JOKasyje
He3aBMCHO OJ OBOr nocTynara. Tume wWTO nopel EBKIHIOBOr yBOILH H
HeeBKNMACKH CUCTeM, Bosbaj HarnaiuiaBsa H3peyHoO ' Ba)XHOCT reoMeTpHjCKHX




o)

. CTaBOBa KOjWU Cy He3aBUCHW OJL MOCTYyJaTa jeqHe uaM JBejy rnapancitux.
Ctora OH M Yy HAaclioBy ArMeHLMKCa HMCTHYe Kao Heros riaBHH 3ajlaTakK
usnarare CTaToBa ,KOju Baxke ancolyTHO".

§ 16

Axo je am oca on L, y cucTemy Y 6uke L npaBa | _ am (dur. 5).

Jep Heka je bn y Tayud b Ha L (takoke) oca om L, Tana ke y CH-
ctemy £ 6uTH bam - abn = 2 bam = 2 R, npema TOome Ouke bam = o
M ako je c makoja Tauka mpase ab ¥ Cp || am, 6uke (no §-y 13) cp == am,
W c ke ce mpema Tome Hana3WTH Ha L (§ 11).

Aau y cucliemy S He Oocilioje @pu mauke a, b, c nu y L nu y F
koje Gu sescase y GpBBOJ AUHUU,

Jep jemua on Tpu oce am, bn, Cp (Hanp. am) Mopa JexxaTH u3mehy
npyre nse®, Te he (no §-y 14) Kako bam Tako ¥ cam mopaTi 6utn < R.

Haiomena. i3 osor naparpada usnasu, 1a je L y eBKIMILOBOM CH-
CTeMy npaBa JIMHWja yTpaBHa Ha OCy, a Yy HeeBKJIMIOBOM jellHa KpHBa
HHuj a (BuIM uayhkH naparpad).

§ 17

L je u y cucTemy S JMHHja, a F. mOBpLUKHA.
' —r
Jep (no §-y 11) cBaka paBaH NOBy4eHa ynpaBHO Ha OCy am (¥3 Tauke

xoia mpunana F-y) ceue F no negugggpuj_n_ jemHor Kpyra, 4Hja paBaH (mo

—>
§-y 14) Huje ynpaBHa HW Ha jellHO] apyroj ocu bn®. Ako Gynemo o6pTanH
F oko bn cBaka Tauyka F-a ocrtahe (no §-y 12) y rbeMmy, ¥ npecek F-a ca

paBHM KOja.Huje ynpaBHa Ha b:“’ onucake nopplurHy. K makoje npe Tayke
a, b ysenu-va F, F he (no §-y 12) OHTH Tako ca co6aH KOHrpyeHTHO, na ke
a 1 b nmactu yjenxo. lNpema Tome F ke OWUTH jelHa yHUgopmra BoBpuiuHa.

Jacho je u3 osora na he (npema §§-Wma 11 # 12) L 6uTH yHugopmHra
auxuja*

7 [Tpema meduHuuKjH annkje L (ynop. § 11 y Be3u ca §-om 8), cBaKa TeTHBA IbeHa
MOpa 3aKnanaTH jeaHake yrnose ca oOcama y KpajHiM Taukama TeTHBe. [Ipema Tome Yy

.. EBK/IHILOBOM - -CHCTEMY MOpa, nowTo je bam = abn a bam -+ abn =_2 R, bam OuTH = R.

8 Oce ce HMMajy 3amWCiuTH y jeano] WcTo] paBwu (Kao wTo W Bomaj nonaje y
CBOjOj Hemaukoj oOpaaM AneHanWkca — ynop. H. H. M. S. 191). Kako cy bam ¥ cam

mamH ol R, TeTBe ab M ac (O4H. Tauke a, b H C) uehe nexaru y NpaBoOj JHHH]H.
—>
® Hapasno fa Tayka F-a, Kpo3 KOjy Ce MOBJayH paBaH ynpaBHO HAa OCy am, HE

MOXe NpH TOMe OHTH cama Tauka a (movyeTHa Tayka oce).
- —>
19 A 1o ke pehu npecek F-a ca pasHH Koja Je ynpasHa Ha am (a Taj je npecex
nepucpepnja kpyra). Ynop. H Hemauxky oGpany AneniHkca (§ 17), 1. H. M. cTp. 191.

* Huje HyXHO OTPaHHYMTH JLOKa3 Ha CHCTeM S; IIOKa3 ce Jako Moxe dopMy K-

CaTH Tako [a BaXH ancoayTHo (3a S u Z). spacrndy ¢ "
. [Npumenba nuw4ena.
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Haidomena. YHu(pOopmHa nUHKWja U YHAU(OPMHA MOBPLUMHA 3HAYe JIKHU]Y
W NOBPLUMHY KOHCTaHTHe KpusuHe. [lpaBa u Kpyr Cy yHudOpmHe nuHu]e
y EBKAMLOBOj paBHM, a paBaH W NOBpLUMHA Kyrjie CY YHM(OpMHe NnOBpLUHHE
y EBKAMZOBOM MNpOCTOPYy. Y HeeBKJIMACKO] paBHU IMOCTOje YeTHpHu YHHU-
dbopmHe JNMHMje: npasBa, rpaHM4yHa JIMHHja, JMHK]a je[lHAKOr OCTOjarba 1 Kpyr
(TMHKja jeaHAaKOr OCTOjarba jaB/ba Ce y AMEHIMKCY npBu nyT y §-y 27).

§ 18 o

CBaka paBaH foBy4YeHa KOCO KpO3 Tayky a noppuwuHe F Ha ocy am
ceye F y cuctemy S no nepudepuju jenHor kpyra (ur. 7).

Jep Heka cy a, b u c Tpu Tayke oBora npeceka, a bn u cp oce. Tana
he paBHM ambn M amcp 3akjanatu yrao, nowTo GH HHaye (Ha OCHOBY
§-a 10) paBaH oapeheHa Taykama 3, b U c campxasaja y ceOu am (npo-
TUBHO npeTnocTasuu). [lpema Tome ke ce paBHM ynpaBHe Ha npasBuma ab
M ac y tuxoBum cpeauwTima ceku (§ 10) no ussecHoj ocu.fs (F-a) u
6utu fa — fb — fc. Heka je ah | fs u Heka ce fah oGphe oko fs; Tana
ke a onvcaTH KpyxHy nepudcdepujy nonynpeyHudka ha, xoja he nposiasuTu
Kpo3 Tayke b M C u HanasuTu ce y ucilo doba Uy NOBpLWHHU F U y paBHH

abc. WM paBan abc u nospluuHa F umahe 3ajenHunyky camo O ha (§ 16).

McTo Tako jacHo je, na he M KpajHa Tayka a oncetuca fa nmmje L
OGp ramem unu [ y HuspuwuHA F onucarn () halr i

Hatomena. ¥ oBom naparpagdy jpokazao je bomaj ctaB, na ce Kpyr
Ha rpaHM4YHO] MOBPLUWHHK MOKJana CBOjUM OOGHMMOM Ca KpPYrom HeCBJHICKe
paBHM (Kao LUTO Ce KpPYr Ha MOBPLIMHW Kyrje nokJjana CBOJHM OOHMOM ca

kpyrom EBknupoBe paBHH).

§ 19
YnpaBHa bt Ha ocy bn nuuuje L (y paBHM OBe NMHHU]e) y cUCTemy S je
@antendia nuuuje L (ur. 5).

Jep L uma ca bt camo Tayky b 3ajenHuyky (§ 14). Anu axKo ce bq
HanasW y paBHM tbn, cpemuuiTe Kpy>XHOr npeceka paBHH KOja je ynpaBHa

— 5 : >

Ha tbn y bq ca F oce bn Hanasuke ce oyeBupHO (§ 18) Takobe Ha bq.
, L 4 2 3 —> ) =y :

A ako je bq npeyHHK jacHo je, na ke bq cehu nuHHjy L oce bn y Tayuu q.

Haiomena. [la 6u paszymeo moka3d oBor naparpada, uydranau Tpeba
Hajnpe na 3amucau Gur. 5 ynpolukeHy Tako, Ja Cé OHa CacTOjd CamO M3
npaBux bn, bq u bt. 3aTum Tpeba ma 3aMUCIIM jelHY paBaH NOBYyYeHY Kpo3 bq
ynpaBHO Ha paBaH tbn 4 y Toj ynpaBHOj paBHH Kpyr OnNuCaH M3 CpenuiuuTa

npage bq. Hamocnerky Tpe6Ga ma noBydye rpaHHyHy JIMHUjy Koja ke npo-
>
Jla3nuTH KpO3 Tayke b 1 q #u umaTtu bn 3a ocy.
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§ 20
J1se Tauke nospuuHe F onpebyjy yBex jexHy L — nuaujy (§ 11 1 18).

Kako je (Ha ocHoBy §§ 16 1 19) NMHMja L ynpaBHa Ha CBMMa CBOJMM OCama,
7o je cBaku AUHeapHu yia0 y LOBpULLAL F1* jeOHak HaiuOHOM yiay paBHU

dosyyeHux yiapasHo HaG ULOBPUIURY F kpos kpake aureapHol yiaad.

§ 21
—> —>

[lse L — aunuje ap, bd y ucioj dospusunu F koje ca mipehom L — au-
Hujom 3akjanajy yHyTpaultbe yrjiose yuju je 36up < 2 R (¢wur. 6), ceky

ce jemHa c apyrom. (Ca ap osnayukemo IuHW]y L nospLiuHe F noByyeHny
._). . )
KpO3 Tayke a M p, a ca ap OHy MOJIOBUHY OBE JWHU]e Koja MOYHibYHH Y
a calpXH Tauyky p).
—> —>

Jep ako cy am 4 bn oCe noBpLUHHE F, nonypaBHi amp u bnd cehn
he ce jemHa c mpyrom (§ 9), u F ke ce cekH ca tbHXOBMUM npecexom (Mo
§§-uma 7 u 11), Mpema TOome mopahe ce:i apyu bd cehu jenHa c Lpyrom.

Ha ocHoBy oBora jacHo je, ma he, aKo ce Ha moBpluMHM F 3amene
npase L — nunujama,'* EBKIMLO0Ba Xl-a akcMoma 4 CBe OHO WTO Cce y
(paBHOj) reomeTpHjH H TPenoOHOMETPHjH TBPLH BAXHWTH adcoAyWHO Uy F.
Mpoema Tome Guke Ha TO] MOBPLUHHH H TPUrOHOMeTpHjCKe (YHKUH]e y3eTe
y UCTOM CMHUCIY Kao y CHCTemy Z, Tako WUCTO M TIePUPEPH]a KpyTa, "
je L — NMHKjCKK nonmyrnpeyHuK =ry F, 6nhe =2xr, 0 Or (yF) =nnr?
(nompasymeBajyhn MOA = MOJOBHHY OL O1 y F, nan nosuatu 6poj
3,1415926....).

Hadomena. 1. Y osom naparpacy Bomaj mokasyje Hajnpe CTaB, la
Ha nospluHu F 3a nunuje L Baxu neTu noctynar Esxknnnos,'® na 3aTum
Ha OCHOBY TOra CTaBa WM3BOAM 3aK/by4ak, la 3a F — noBpILUMHY BaXH

EBK/IMI0OBa reomeTpHja.

1 T, j. yrao kora 3aknanajy ase L — JIHHHje.
" 12 [IpyKduje pevero, ‘ako-ce- L — JIHHWje cmaTpajy Kao npase (O&H. Kao Hajkpake
nuHHje u3mehy ILBe Tauke) Ha F — noBpLUMHH.

13 EBKAKAOB (IE€TH NOCTYNaT (omH. XI-4 aKcHOMm), OHAKO Kako ra je EBkanm ¢op-
MyJKCao (y MOYETKY npse Kibhre ,Enemenara®), rnacu 0BaKo:

,Ako cy 0se dpase pecesene Mpekos @ako, 0a 08a 3akaala ca wusa Ka uclof
cillpanu yra08e Quju je 30up Mawu 00 2R, oxoa ke ce e 08e ipase 00BOAKO Bpody-
J2Cene ceku Ha owoj cipanu na kojoj cy yraosu wuju je 36up mawu 00 Z2R".

Osaj je nocTynaT eksuBajneHTaH ca NOCTYNaTOM jenHe napanente (T.J.ca CTaBOM:
»U3 jeone @auke 8an jedne Lpase Moxuce ce dosyku camo jeOHa 1apaacAna™ Camo ako
ce He yame y 003up morykhocT Pumanose reomerpuje. [TowTto Bomaj ne nosuaje OBY

moryhHOCT, OH C nNpaBoMm unentudukyje o6a nocrynara.

Anenpnke

2
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Hagomena 2, [la 64 pasymeo JOKa3 CTaBa, o Kome mneTH EBKiupoB
nocTynat Baxu 3a L —auuuje y F, uutanau tpe6a na Hanpasu jelHy npo-
cTOpHYy ¢urypy koja he oarosapaTu ¢ur. 6. Ta ke ce ¢urypa CacTojaTH
W3 YeTWUpH paBHM: jedHe OCHOBHE W TP Ha tbOj HarHyTe paBHu. Y OCHOBHO]

m paBHu Tpe6a yupTaTH npase ap u bd,
Koje ke ca.TpaHCBep3alom ab 3akja-
naTH YHyTpallkbe YrioBe, Yuju ke 361p
6uTH matbk 01, 2 R: oBa ocHOBHA paBaH
npectaBbahe nospluuHy F, a mnpase
ap, bd u ab siyke L — nuHnja. Y paBHH,
Koja ke ca OCHOBHOM paBHH HWMaTH
3ajeqHu4YKK npecek ab, Tpe6a yupTaTi
napaneJiHe oce am M bn M KpO3 tbHX
NoCTaBMTH paBHM apm W nbd. OBse mno-
cnente Mopahe ce ceh Ha OCHOBY
nokasza y §-y 9 (¥ Ha OCHOBY Npo-
cTopHe urype nomeHyTte y HanOMeHH
Y3 Taj n.aparpa(b).

§ 22
. TR . —>
Axo je ab L — JnuHM)a oCe am
o

L,/ ‘U Td4Kd ¢ Ha ail, W aKO Ce yrao cab
¢ b
a b :

(kora cknanajy nonynpasa am u L —

dur. 9 —> : —p
nunuja ab) nomepa Hajmpe Ay ab na

_-_._) e v 4
geTum JyX ba u To o6a nyTa 10 y OECKOHAYHOCT, NyTathad cd Tauke c Ouke
L — nuHuja oce cm (¢ur. 9). i

Jep Heka je d makoja Tauyka Ha cd (KOjy Kemo HMXe O3HA4YUTH Ca 1),

dn|||[cm u b Tayka oa L koja ce Hanasu Ha dn. Tapa ke 6MTH bn==am
a ac = bd, npema Tome Ouhe u dn==cm u d ke ce HanasuTU Ha 1.1* Ako

je nak d Ha | ¥ dn==Ccm, ¥ aKO Tauka b nuuuje L npunama ¥ npasoj dn,
Guke M am==bn u cm ==dn, U3 yera oyeBMIHO cienyje na je bd=ac, na:

d naga Ha nyTarby Tayke C M ga ce | H cd noknanajy.’® OapHoc jemHe
Takse auHuje | ca L osHayukemo ca l||L.**

Hadomena. TnaBha campxuHa opor naparpada je cTas, .a Cy IBE
rpaHuyHe JIMHaje Ca MCTMM OCama CBYJla NoJljelHaKo yiabeHe jenHa on npyre.

o —>
14) Opum je noka3aHo TBphetbe, 1a Je nyTarma cd Tayke C HIEHTH4HA Ca | oce cm.

ad 5 OBum |e nokaszaHo o6puyTo TBphethe, Aa je | Oce cm HIEHTHYHO Ca NYyTalbOM
cd Tauke C.

18 34ak || o6enexaBa nonjelHaky yla/LeHOCT ABejy JHHuja jelHe Ol apyre.

A
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§ 23
—> —> —>

Axo cy L —nuuuje cdf||abe (§ 22), ab=be u am, bn, ep oce, Guke
oyesuaHo u cd=df.¥” U ako cy a, b, e Tpu Makoje Tauke JMHHje ab u
ab=n - cd, 6uke 1 ae=n - cf. [Ipema Tome Ouke (oueBMIHO H Kal Cy ab,
ae, dc HecamepsbuBu) ab:cd = ae:cf, a nponopuuja ab:cd HesasucHa of
ab W odpehena Tomidyro pasmamuHom ac. OpgHoc ab:cd osHaunkemo Be-
nMKUM- cioBom (Hanp. X), Koje he oarosapaTd HCTOMMEHOM Manom CJIOBY
(Hamp. X) KOjum hemo O3HayHTH ac.

§ 24
Makojy Oyocuny Oa umajy x u y, Oahe yBek Y:X’xy“ (§ 23).
Jep unu ke x 1 y OWTH MHOXHHE jelHO O ApYror WiH Heke.
AKO je y=nXx, Heka je X — ac = cg = gh MT.L. 0OK He Gyne ah=y
W Heka je mame cd| gk| gl;*® na ke GuTH
X=ab:cd= cd:gk =gk:hl,

_a_b_(ﬂ';“

hl — {cd !’

HIIH n -:yl_l
Ve X =X

AKO Cy X, Y MHOXHHe of i, T. . Xx=mi W y = ni, Guke (npema pe-
YyeHOME)
A5 il T e S
Jakine Y:XE'=X%.2°

McTu pesyntar aa ce JIako NPOLUMPHTH WU Ha Ciydyaj Kal Cy X H Y
HecamepbHBH. AKO OM OWI0 q =Yy — X, Ouke oyeBwiHO Q =Y : X.*

Hemarbe je oyeBMIHO, 1a je y cucTemy Z 3a cBako X, X =1. [lok jey
S.— cuctemy X > 1, W 3a makoje BpedHOCTH on ab 4 abe nocToje Takse
nuHuje cdf || abe ma je cdf = ab, onakne cneayje na fe OUTH ambn = amep

Rt MowTo ce mapanende npase NpHOAKHXYjy jeaHa .u.pyro; Ha CTpaHH napanenuima,

Guke npn TOme ab > cd. : 3
18 Ynpenu cur. 9. et

ab

0 sk B gy B ok DUGENANO’ O Y
MowTo je & =cdq A R zk S TO he oueBnllHO OWTH o =( 5

. . Y

-

Kako je a——Y,z—g—X H n=i’ﬁ-’ TojeY=X*"

20 Kao wTo je 3a y=nx, Y=X», Tako ke 3a x=mi Outy X=1 (4 32 y=ni
n

) m =
6uth Y =1In), onakne caeayje | =y X. [lpema Tome Guke Y = (v*f)“ = x™
. q

X,

2 3a pa3pgabiHy qQ NBejy rpaHuuHux nHHuja Onke Q =X onakne cnenyje
y
: i ..Y__I x
Q=X * =x* =§—=Y=x.

Zl
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W ako je oBa apyra urypa npou3Bo/bHa MHOXXHHA OHe npse;** 0BO no-
caefibe. je jemaH mnapajgokcaH pe3yiaTaT and pe3ylTaT KOjU He JOKa3yje
ancypAHOCT cucTema S.

Hadomena. TlowTo je uzpeo opmyny 3a OOHOC ABa rpaHMyHa nyka,
bosaj npu Kpajy osor naparpada yTephyje nocpenHO M CTaB, Ja Cy CBe
rpaHuyHe nuHnje mehycoGOM KOHTpyeHTHe (Kao LUTO Cy CBe npaBe mehy
co60omM KOHTpyeHTHe).

8 29.
Y cBakom dpasoaunujckom @poyiay kpyowcre depugepuje ¢ Goayiapey-
Huyuma jeOHakum clipanama @poyiaa 00HOCE cé kao CuHycu cydpoMHUX

yraosa (dur. 10).
Jep Heka je abc=R #

am|_bac, u Heka cy bn #
cp|lfam. Tapa ke 6utn cab | _
|_ambn,?®) npema TOome (no-
wTo je cb|_ba) cb| ambn*)
Iakne cpbn|__ambn.?®) Heka

—>
F oce cp ceuye npase bn, am

y oarosapajyhrm Taykama d, e,
H npyre cpbn cpam bnam y

he O1TH (no § -y 20) cde = Ha-
ru6Hom yray pasHW ndc, nde,
M npema Tome = R; “3 ucTOr
pasnaora 6uke yrao ced = cab.
Y L — nuHujckom Tpoyray

ced 6uke (mo §-y 21):
ec:dc=1:sindec=1:sincab
Tako ucro 6uke (no §-y 21):

ec:dc=Qec: Qdc (¥ F)
= Qac:Obc (§ 18).
Pur. 10 - [lpema Tome Ouke H
Oac:Obec=1]:sin cab,
OjJakje cliellyje Baxetbe CTaBa W 3a CBaku Tpoyrao.*¢)

22) [lpyKkynje peyeHo, MakOAHKO nyTa amep caapxkaeano y cebu ambn, Te nBe
—> > —>

¢urype Guhe jenHa c 1pyrom KOHrpyeHTHe (kai ce Haume oce am, bn u ep 3amucne
npoayxeHe y GECKOHaYHOCT Ha CTpaHu thUXOBOr napanenu3ma). OBa KOHrpyeHiuHja noyusa
Ha KOHrpyeHuuji cBux L — naunuja mekycoGHo.

23) [lo cTaBy na, Kal je jeana npaBa ynpaBHa HA HEKOj DABHH, Na je M cBaka paBan
noJ0XeHa KpO3 npaBy ynpaBHa Ha TOj paBHH.

#) Ilo crasy na, ako je jexHa npasa ynpasHa Ha npeceky [Bejy ynpaBHHX paBHH
a NleXH y |elHO] OL thHX, 4d je Ta npaBa ynpaBHa HA IPyroj paBHH.

%) [NowTo je bn | cb.

%) [TowTo ce cBakK TPOYrao KOjH HMje NpaBOyraW [1a pacTaBHTH Y nsa npasoyria
(ynop. Hemauky obGpany AneHLHKC, H. H. m. S. 1995).
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§ 26.
Y cBakom cgepHom @poyiay CuHycu cmpana 00HOce ce kao curucu
cydpoilikux yiaosa (¢ur. 11).

Jep Heka je abc =R u ced ynpaBHO Ha nony-
npeyHrKy Kyrne oa. Tapa ke 6uTn ced | aob®)
W (mowTo je U boc|_boa) cd[__ ob.*®) Kako je
y Tpoyrauma ceo, cdo (no §-y 23):

Oec: Qoc: Odc=sincoe: |:sincod
=gingc :1:sinbe,
n Kako je (§ 25):
Oec: Odc = sin cde : sin ced,
TO he OuTHU:
sin ac:sinbc=1:sin a

Kako ce u3 oBo1 ciiasa 0a u3seciliu yeaokyira
cfiepna mpuioHomedipuja, To je @ume yilspheHa
wena HezasucHocil 00 X[-e Eskaudose akcuome.®®) a

Our. 11

§ 27.

Ako cy ac u bd ynpaBHe Ha ab 4 ako ce cab nomepa Iy ab, Guke
(osnayaBajyhu nyTamy Tauke C¢ ca cd)®) cd:ab=sinu:sinv (¢ur. 12).
lep uewa je de! ca; y Tpuyriuma ade, adb Guke (mo §-y 295):

_ Qed: Qad: OQab=sinu:1:sinv.

Ako ce bacd 6yne ob6prano oxko ac, Tayka b onucake (Oab, a Tauka
d, Oed, a noBpluMHy ONKcaHy OL nyTatbe cd osHayuhkemo ca ©cd.?!) Heka
je pabe bfg.... nmonuron ynucaH y ©ab. Ako kpo3 cTpaHe bf, fg n T. I. oBor
NoJMrona GYLeMO’NUCTaBWIM PaBhu ynpastue Ha ®ab, y @cd noctake no-
nuroHanHa ¢urypa on ucror 6poja cTpaHa. Tapa ce MoXe J[0KasaTd, Kao
nmy §y 23, naje: '

cd:abl==dh:bi=hk:lg=:.%)

M Ja je npema TOMme :

dh+hk+...:bi +1ig+...=cd:ab.

?7) [1o craBy NOMeHYTOM Y npum. 23.

28) [To cTaBy na je, Kal Cy AB3 paBHH ynpasHe Ha Tpekoj, H tbHXOB NpeceK ynpaBaH
Ha 0BOj TpehOj paBHH.

%) Jlpykuuje peyeHO, TPHIOHOMETPHja HA KYrIK Y HEeBKJIHACKOM MPOCTOPY HAeH-
THYHA je Ca TPHIrOHOMETPHjom Ha Kyraw y EBkanmoBom npocTopy. '

%) IMytamwa cd upectasma aunujy jeokakor ocdiojawa y OLHOCY Ha npasy ab.

31) [ToBpliKHa ONHcaHa ON JHHHMje jenHakor ocTojawa cd je Zospwuna jeoxakor
ocliojara, a (O cd je KpyxHa NOBPIIKHA HA TO] NOBPLIKHA ONHCAHA NOJyNpeuHHKOm cd.

82) Jlako ce jaa noKasaTH, a ke ynpaBHe Koje JdeJie npaBy ab Ha n JeQHaKHX Je-
nOBa MOMLEJMTH H NHHH]Y jelHakor ocTojara cd Ha n jenHakux nenosa. [Tpema Tome
oaxoc cd: ab Guke KOHCTaHTaH M 3aBHCaH camo Of OCTOjawba ac. [TowTo cy cTpate NOJHro-
nante urype dhk... nuxuje jennakor ocrojawa, To ke oveBnaHO OHTH cd:ab=dk:bf ut.a.
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AKO ce cBaka O OBMX CTpaHa Cmarbi Ha HYNy Kao rpaHWMYHy Bpel-
HocT, Ouke:
bf +fg 4+ ..... = (Oab n dh4hk+..... = (Qed.
buke pakne “

Oed: Oab =cd: ab.
Kako je nmak
QOed:(Oab==sinu:sinv
TO ke OUTH

cd :ab =sin u:sin v.

AKoO Cce ac ynamu o bd
y 0eCcKOHa4yHOCT, ocTakhe
cd: ab ma npema TOMe H
sinu:sinv koxrcliaHmRu.
A kako u=R (§ 1) #
kKako, ako je dm||| bn,
v =12 Ouke cd:ab=
== 1 :8in z.»)

Dur. 12 [MyTawy cd 0O3Hayu-
hemo ca cd || ab.?*)

HatGiomena. Ha ocHoBy cTaBa mokasaHor y §-y 25, y OBOM naparpady
nokasyje Bomaj cTaB, Oa je oLHOC M3mehy jelHe npaBe WU tbeHe JiMHHM]e
jenHor -octojatba (ogHoc cd:ab) paBaH 1:sinz, T.j. paBaH peUUNPOYHO]
BPeHOCTH CHHyCa yrjna napaneiud3ma 3a OCTOjarbe THX IBejy JIHHH]a.

§ 28. .
Ax0 je bn||l==am, ako ce ¢ nanasu Ha ar’r’1 W aKo je ac == X, Ouke (§ 23)
X=sinu:sinv (¢ur. 13), '
Jep ako cy cd u ae ynpaBHe Ha bn M bf|__am, 6uke (xao y §-y 27)
Obf: Ocd =sin u: sin v.?®) Kako je nak oyeBunHo bf=ae,?*) TO je:
Qea: (Odc=sinu:sinv.

3) LliTo ce rog Tayaka a Gyne.y ¢ur. 12 ynabasana. Bulle Of, Tayke b, yrao da.b :

——> — »
nocrajahe cBe mamwH Tako 1a ke y GeckoHaydHoctH O6uTH u=R, da nocrake || ba u v

ke ce npeTBOpHTH y yrao napa.end3ma 3a ocTojawe bd (d; [l T): 6uke napasenHa Ha
ApYroj CTpaHu napaliefiu3ma H z=1V).

#) [lTo ke pekn na je cd cByna noajeaHako yaabeHo of ab (ynop. npim. 16), olH.
na je cd snunuja jexHauor ocrtojesba y oaHocy Ha ab (ynop. npum. 30).

%) Mo crasy poka3aHom y §-y 25 Guke (y npasoyrnom tpoyriay bfc) Qbf: Obc =
=sin u:1 u (y nvaBoyraom Tpoyray bdc) Qcd:Qbc=sin v:1, nakne Qbf:Ocd=
= sin u:sin v.

8) Ako y ¢ur. 13 noBydemo TeTHBy ab, Ouke (npema NedHHHUH]H rpaHHyHe JH-
Huje) 4C mab = < nba, npaBoyrau Tpoyrau abf u abe Guke KOHrpyeHTHH M bf = ae.
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Anu nowrTo je (no §-y 21) y F — nospwmHama oca am ¥ cm (Koje
ceky ambn y L — nuuujama ab u cg) Qea:(Odc=ab:cg =X, 10 ke
6utM U X =sin u:sin v.

Dur. 13

Hadomerna. Y osom naparpady noxasyje bosmaj cras, na je onHoc X
IBajy rpaHkWyHux JsykoBa (ab M Cg) 3a pa3fabHHy X paBaH OJHOCY
usmeby cuHyca yrnoBa (u u V), Koje cknana JujaroHana (bc) ca ocama

(am .1 bn) y yeTBopoyray (abcg), unje Cy cTpaHe JIyUH TpaHU4YHHX JH-
HWja U OLCeYUH HHXOBHUX OCa.

§ 29.
AKo je bam =R, ab=y u bn||j am, Guhe y cucremy S:
Y = cotg 5 u (ur. 14).
Jep ako je ab=ac u cp|||am (npema Tome bn|||==cp) H pcd = qcd,

—> .
noctojake (§ 19) ds| cd, Tako na je ds ||| cp, npema Tome (§ 1) u dt||| cq.*")

%) [1paBa cd, KOja NOJOBH yrao pcq, CBOjom AYXHHOM oxapekeHa je Tako A2 OHa

S
npecTas/ba OCTOjare 3a yrao napanenu3ma pcd (= qcd). [Tpema Tome noaynpasa ds,

-  —
Koja je ynpaBHa Ha cd, Guke ||| cp, u dt ||| cq.
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Ako je name be| ds, Gukc (§ 7) dsi bn>, npema Tome (§ 6) bn|fes, u
(nowTo je dt|icq) bqilet. dakae je (§ 1) ebn = ebq.?®)

Heka je bcf L — aunuja oce bn, u Heka Cy fg, dh, ck u el L — nuHnje
oca ft, dt, cq u et. Taga ke 6uTH o4eBuaHO (§ 22) hg = df == dk =hc*?)
u cg = 2ch = 2v. Tako uCTO jacHO je na je bg = 2bl=2z. Anu KaKo je

/r /
/-
//
7

AL

o]
\.

r

Pur. 14

bc = bg — cg, ca yera je y =2z — v,*°) To he 6uTH (§24) Y=Z:V.*)

Hanocnetky umakemo (§ 28):

Z=1 :sin%u“) M V=1:sin (R“—;—u)*“), pakse Y:cotg% u.

#) [MowTo je b: 1| e: u bg ||| et u nowro je be L st y Tauuu e, TO (no §-y 1)
mopa be nonoButH yrao nbaq. S
) hg Ouke 3aTo = df, wTo rpanuyne nunuje dh u fg umajy HcTe oOce H npema
rome nofjeAHako OLCTOje jeaxa on apyre; df je 3aTo =dK, WUTO rpaxuixe JIHHHje CK H
cf nexe CHMETPHYHO Y OLHOCY Ha ynpasHy cd (HOLiTO je € pcd = < qcd, cK rpannyHa

nuuuja 3a ocy cq, a cf rpanuysa nuHHja 3a OCY cp); HanociaeTky dk je==ch H3 HcTOr
pasiiora u3 kor je di=hg. . s : O g S Dol i

#) AKO ce ¢ur. 14 LONyHH jesHem TpaHM4HOM JIHHHJOM W3 Tauke b 3a ocy bg, Ta
ke rpaHuyHB NHHHja cekM npoayxewe nOJynpase €S y TailH fr W NeXxard CHMeTpH4HO
ca rpaHMyHom JAuHMjom bf y omxocy Ha ynpaBhy be. Tana fe (ynop. npum. 39) GHTH
ef = ep, ef =1Ig, eP =bl, nakne bl =1g u bg =2bl=2z. Kako je name cg == 2hc = 2v,
bc=2y u bc=bg —gc, TO je y=2z—V. ¥

41) Ynop. npum. 21.

42) Jla 64 ce yBMiesJa UCTHHHTOCT OBOT H3-
pa3a, tTpe6a DomajeB0 [OKa3uBarbe Yy MpOLUIOM
naparpady LONYHHTH OHHM CreuHjaIHHM CAyyajem
y KOMe ce OCTOjarbe [Bejy TpaHHYHHX JIMHH|a NO-
KJlana ca OCTOjatbem ynpasHe W3 jelHe KpajHe Tauke
bHXOBE Ha OCH KOja nos1a3u W3 Apyre KpajHe Tauyke.
Taj cnyuyaj npectas/bed je y ¢ur. 1. U3 durype g C

ch. 1’
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Haiomena, Y oBowm naparpady, KOjU npecTasiba KbY4Y HEEBKIMLCKE
TpuroHomeTpuje, u3soau bosmaj cTas, pa je oaHoc apa rpanuyHa nyka (Y)
paBaH KOTaHreHTH MOJOBHHE Yrja napaiend3ma Koju OAroBapa OCTOjatby

jemHakom pa3pambuiu (y) Ta jABa JiyKa.

§ 30.

Jlako ce (npema §-y 25) na yBHIeTH, @ peluetbe npobiaema pasHe Tpu-
10HoMeipuje y CUCTeMy S 3axTeBa M3paxaBatbe nepudepuje Kpyra nomohy

nonynpeyHuka. A 0BO ce moxxe noCcTuku pexTuukaunjom L - tnnuje (ur. 15),
- : —>
Heka cy ab, cm 1 cm’ ynpaBHe Ha ac, 4 b makoja Tayka nonynpase ab.

Tapa ke 6uTH (§ 25): sinu:sinv=_p: Qy Msinu':sinv = Qp: Qy;
sin'u sin w
Aakie: Sy Ly = sin v Oy
Anu kako je mo (§-y 27) sinv:sinv' =cosu: Cosu’ ) TOo he OnTw:

§ ‘ sinu Oy sin w Oy

cosu cos u’ “"\
uam Qy: Qy =tang u':tang u = tang w:tang w, *
-
Heka cy Iasme cn ||| ab, ¢’ n'|||ab u cd, c'd’ L — nuHuje ynpaBHe Ha ab,
Tana ke 6utu (§ 21) 1 Qy : Qy' =r:r', nakne Guke r:r' = tang w:tang w'.

Heka cana pacTte p noqmbyhn OL a no y 0eCKOHaYHOCT; Tana ke
W==z W W =2, ca yera he OMTH r:r' =tang z:tang z.*)
O3Ha4yuMo koHcaHTKY OAHOC T :tang z (KOjH Je He3asucakl O0 r) ca i.
it T

- i q T s | 46 ;
AKO je y==o0, Guhe: e 1,%%) 4 npema TOME oo =

cnenyje aa je (no §-y 25) Obc: Ocd=1: sin v, naxkne 4 (nowTo je ag =bc) Cag: Qcd =
=1:sin v u (no §-y 18) ab:cg=1:sin v.

Kako je z paznamuHa rpanuutux nunuja bi* (npum. 40) # le u Kako yray vy dmr. I’
oarosapa yrao %u y ¢ur. 14, To ke (Ha ocHOoBYy nocnentbe Gopmyne) OutH Z =bp:

2y
:le=1:sin 3 u
.$).Ha. OcHOBY . nssoberba y NPETXOLHO] MpHMeNOH Nako je YBHIETH, 1a ke 3a rpa-
HHyHe nunmje ¢k u dh, uWja je paznamuna v GHTH"V"—'] sin (R-_u)—l cos_u

1) U3 ur. 12 y §y 27 cnenosaio je, na je cd:ab = sin u:sin v=const. Kako
u (4 w) y-ur. 15 oarosapajy yrny R—u y cur. 12, T0 ke oBie 04eBunno GHTH COS u
:sin v=cos u :sin v* WAK COS U:COS U =Ssin v:sin v.

45) Kag p nocraHe GeckoHayHO O4YeBMAHO na ke (ynop. npum. 33) u npehn y yrao
napaie)iu3ma (3a octojawe y) H W y z (O4H. W'y Z').

%) [TowTo je y NoJMOBHHA TeTHBE JlyKa rpaHHyHe AHHHje cd, TO he TeTHBa M JyK
GuBaTH cBe GJHXH NoO LLYXHHH WTO Cy Kpaku, Tako na ke npu Mpenasy Ka rpaHKuM nacTH

yjeaHo. Ctora ke 3a y =0 OuTH lim & (=llm ‘_‘ﬂ:z Z) ik

S tangz _ 1 . y T
=1 TO je hm———Jf =S # lim s =+

1) Kako je lim 1208 %
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M3 §-a 29 cneu,yje: tang T % (Y 0 Y—l).tu)

[ 2y i 49 zy'-ﬁ[ . j 80
pema Tome y—y—=1,"") WM ——=1."%)

j o

7

m' m n' i

.'."Q'.":‘d o

.._.‘.“b_-......_._- AT, 1

P e —

Qur. 15

) MowTo Je z=R —u, TO je tang z=cotgu =

2&_ o s

e f.%g_;c_)z.tg_gl_:—;-( cotg %—@):(nomro je Y=cotg%)=-;— ~¥-1).

) [TowTto je lim mn’; — =1 (npum. 47) u tang z=%(Y—Y—1), TO je
Iim—%j =i.

%) Kakojeno §y24 Y =] —{— (3apa3anam. i ABa rpaH1yHanyka), o je lim “\’——2—{7? ==

y y

== lim —ZYL——— = lim 2;’;1—-, na npema Tome H lim szLJ——i: =I.

5 P Ji-1 Ji—1

It
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[MosHaTo je mak na je rpaHd4yta BpPeLHOCT OBOT “3pasa (3a y——o)
i

.5 = RS LE
lognat]’ 1) npema TOMme je ey B inj="e==2 TI82B18... » MO3HATH GpOJ
KOjHcCe ¥ OBJle Ha TaKO HeOOHMYaH HauyMH nnojasbyje. AKO nal-u:e on canai Gypne
3HA4YWJIO OHY npaBy 3a KoOjy je ] =e, Ouke r=/1 tang z. Kakro je nak (§ 21)

Qy = 2ar, To he 6uTH: Qy =2ritangz =i (Y — Y ~!) = =i (e -511_ é ._..%):
=ogmary (¥ —Y™) 1o §y 24.)

Hadomena 1. Y oBome naparpagy noxasyje bomaj Hajnpe cTaB, na
je omHOC M3mehy moJiynpeyHuka (r) Kpyra Ha rpaHM4YHOj MOBPLUMHH, 4YHjem
rpaHHYHO-JIMHH]CKOM NpeyHuKy (2r) oaroBapa M3BecHa TeTHBa (2y), W TaH-
reHTe yrjia (z), KOju je KOMIJIemeHaT yrja napajieJu3ma 3a MOJIOBHHY Te
TeTHBe (3ay), jellHa KOHCTaHTHA KOJIMYXHA He3aBMCHA Ol BeNUYHHe nosynpe-
YHMKA r (TY KOHCTaHTHY KOJIHYWHY OH O3HauaBa ca i, Tako Ja je i = tang z).
3aTtum bosbaj nokasyje cTtas, na je onHOC (J) ABa rpaHHYHa Jyka, 4Hja je
pa3fasbuHa i,=e, T. . 0asu HenepoBux norapurama. M HanocneTky ussoam

cdopmyny sa BeluuuHy nepudepuje kpyra Qy = ni (eyT—— e—7)-

" i e
) Kako u3pas 2y 338 y==0 nocTaje =_, TO Ce 1eroBa rpaiHina BpedHOCT
Ji_—l
gapabyic apdopenuanmis ponyaos 2 cneacks nawn. Tlpumenom-popmyna lim %_—_
¢(x
¥
fex) duv_  dv du X L
= — Uu— 4+ v y da “=a"Inadx Guke: lim =
e(x)’ dx —  dx §Re T 2y

J._
.—1' dzYJ“ (Jn--1 W Jilln-ldi—y _.day J—ljdi =
= lim ay = lith 2y - e i

: i
. Kako oBaj nocnenrH u3pas 3a y = 0 nocraje == TaJ s M KaKo
" & Sl : ¥ . :
y
34
i -1

=i, 4 npema Tome In] =1, nakne j=e.

L
5 Rag

== i,|TO [@

Je ¢ npyre crTpahie lim

cotg? & —1 1 u 1
%) Kako je (npum. 48) tang z=cotgu=——""1—=+5 (cotg? = = ) =
2cotg 5 cotg 7

=%—(Y—Y—'),T0je2xitang z=xi (Y—Y—U.

Kako je (no §-y24)Y=Jv’¥-= y,TOIE i (Y—=Y—-1)=xi el—e __)
i
i

LT g g PARGEL Ko
cnenyje na je InY : Hi= Y. TO je

W nanocnetky, Kako u3 Y __J =e

xl( - )=, 2 (Y — Y -,
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Haidomena 2. U3 qopmyne 1= "_:g—.: chenyje 3a z = Z (= 45°) na je

i = r. [Tpema Tome JyK rpanuyHe Jutuje, KO KOjer je TaHreHTa Ha ocH y
jellHO] KpajHO] Ta4uu HeroBoj
napajeJjiHa npoiyXeHoj OCH y
IpyrojKpajHoj Tayuu (8.cna.2'),
paBaH je 110 CBOJO] Y X HHH KOH-

3 CTAHTHO] KOJIM4MHHM i. (Ynop.
Hanp. H. Liebmann, Nichteu-
klidische Geometrie, 3-te Aufl.

1923, § 18, s. 67). Kako ce i ma KouctpyucaTd, o Tome Buau § 38.

bl‘e\

A

i, 2

§ 3I.

3a TpPUroHOMeTpH]CKO
pellaBatbe CBUX MpaBoy-
FAKMX NPaBOJIMHK]CKHX TPO-
yrioBa (4ume je omoryheHo
pellyaBate CBUX TpOyrio-
Ba) y CUCTemy S NOBOJbHe
Cy TpH jelHauyuHe, Haume
(0o3HayuMewn ca a, b kKa-
TeTe, Ca C XMNOTeHy3y, a
ca o M B yrhose HacCrnpam
KaTeTa) jenHa . jeAHayWHa
KOja u3dpaxasa OLHOC IpBo
namehy a, C, o, Opyio W3-
mehy a, o, B ¥ mpehe W3-
mehy a, b, c. 13 oBe ocilia-
A€ TpU Chedy]y eJiMmlHa- S TR
U.H]OM“’) (bur. 16). dur. 16

. N3 §§-a 23 n 30 cnenyje:

1'5‘”0':( CN:(A— A_[)‘"“(e*_e_“) (e-_e—~) Je.IIHa-
YMHa 3a a, C, u).5)

) Y nemaykoj o6paau AneHamukca (H. H. M. s. 199) Bosmaj je Ha oBom MmecTy
ONIHPHHH: ,M3 OBMX jeaHaynHa npou3unase Haume jOwW TPH, KOje Cy, Kao WITO je Nno-
3HaTto, noTpeCHe 3apal NOTNYHOr pa3peluew,a TPOyrnosa“;

) U3 Tpoyraa oy crenyje (no §-y 25) aaje 1:sin a=Qc:a, a Kako je Qc =

==i(C—C—1) » Qa=xi (A—A —1), To je ] :sin a=(C—C —1) : (A—A -l)=( e -‘i) :

§ %
.
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[I. U3 §-a 27 crnenyje (ako je Bm ||/ yn)
cosp:sinp=1:5n8"*;
Kako je nak no §-29-om
l:sinu =l2 (A + A1),

TO je cos a:Sin :% (A+ATH :% a—i—;— e'*—?), (jenHauuHa 3a «, B; a) ")

[Il. Ako je aa’'| Bay, # ako cy BB' ¥ 77 || ac'?®), (§ 27), u ako je
Bu'y' | aa' Guke O4YeBULHO (K30 My §-y 27)

. apt | 1 1 g
=L A A
r T, .
e Lo o)
S
H @_‘:E(C_Q_C—l)

lMpema TOoMme je:
L+ =5 A+AZ(B+B)

Axo ce yBeny xunepbonHe yHKiHje, yWja aHalHTHYKa fderHHLHja rnacH:

u -1 u -=Uu u — u u = 1§
L e, e —e
sinhu=2 5 .8 coshu:ei‘e, tghu=-"—""——, cotgh uz%"i?_., sech u =
et e e—e -

2
; R e e ¢ MG S W R A
- ucosech o= g unpemoputme ce l:sin« (e @ i)-(e T —e i)
e+ e s il '

X . c S :
"y ofpasal sina - sinh i sinh " (npBa jelHAa4YHHA).

VBoherem xunepGonnnx dyHkuuja bomajese TPHNOHOMETpPHjcKe (opmyan 3a npa-
BOVI/IH NPaBOJIMHHHJCKKH TpOyrao nocTajy npocTHje H nperiemHuje. ' 5

) Kag ce cur. 16 ynopeau ca cur. 12 Biumi ce aa je (nowito a dur. 16-e” oaro-
papa yray R — u curype 12 a yrao g yray v) AOHCTa cOS a:sin g==l:sin u

" 2 2 cotg -
%) Kako je y ¢ur. 16 cotg - =A=e7 H Kako je st Y=, 10 |8
_ : gotg2 5!
sin u = H l:sinu= = A-N).
e%_{_e_‘_?— u . ( + )

57) Ha OCHOBY aHaiuTHYKe LedHuHHuKje XHNepoGONHOr KOCHHYca (npum. 54) Jiako
- : a : : T a |
cec 4a yBuaeTH, 1dje cos a:sinp = cosh T Makne na je cos a=sin B cosh T (npyra

jennauuna).

s8) [lIto ke peku, ako cy BR’ YY J/iHHHje jedHaKor OLCTOjata. Yy OLHOCY Ha
npasy aa’. _

» WP 1 | n

| ) Ilalje T¥ = Sin u Mopano GH Hapo4MTO 1A €& AOKaxe.
By BB Yy,

ad = yY ad

) [MowTo je
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c 1

b b ;

UK egi-{-e"'_i:?(e%-f—e"ﬁii) (ET+ E_T) (jenHayuHa 3a a, b, c).®)

Ako je y7u8=R ¥ B8=0ud, 6uke Oc:Da=1:sina u Oc:O (d=B8)=
— 1| :cos v, nakne n (o3Havyasajyhu ca (Ox* 3a makojy BpeAHOCT 0of X, Apo-
aykt Ox - Ox) Oa* + Od* = Oc**)

Anu kako je (no §-y 27 u ll)

Od=0b - 3 (A + A™)®),

TO je

C gt -] a a\? b Dy ¥ a a\®

(ei—e—7) =7(e7+e—7) (e7—e—7) +(e1—e—7)

a OBO je Jgpyra jeaHa4yuHa 3a a, b, ¢®) (4Mju Ce Ipyru 4YiaaH MOXKe JaKo
0OBeCTH Ha jelaH cumedipuyaH w uHBapuabusaHh OOGIUK). -

Hanocnetky wu3

sinp ~ 2
I .
g Z?rff:—i(B + B~') cneayje (npema llI)

© cotg ucotgp = —:1-,'— (e % +e— —f—) (jemHauuHa 3a «, B, €).%°)

Halomena. Ca §-om 31 3aBpluaBa ce W3narame HeeBKIWILCKe Tpuro-
HOMeTpHje, Koje je oTnoyeno y §-y 25-om.

§ 32.
Jow Ham ccCTaje Aa noKa)emo Ha4MH pelliaBaiba Zpobaesa 'y CACTEMY
S, a 3aTum (NOLITO je TO MOKA3aHO Ha JNakKlWWM NpUMepHUma) pehrn Hemo M
WiTa je CBe OBAa TEOpHja y CTakby 1a YYHHH.

, : c
%) Ypobhetbem xanepGoOJIHOr KOCHHyca OBa jefHayHHa [06uja OOJHK cosh —

b
= cosh %‘- - cosh r3 (Tpeka jennayuHa).
62) Kako je Qat=(Qc? sin?a H Qd?=()c?cos?a, TO je Qa4 Qd*=cz
1
63) Ha ocHoBy onemka Il y oBom §-y umamo na je c05a:sin§3=—2— (A + A-D);
1
nowTo je nak Qd: Ob=cosa:sinB, 1o je Od=Ob - 5 (A+ A-D).

, ¢
) Ypohewem xunep6oanux dyHkuHja OBa jenHaunHa nobuja 006aHK s:nh?T-——

b
= cosh? ~?— sinh? e sinh? %.
%) Ynop. npumenbe 55 u 56.

%) Ypohemwem xunepOONIHOT KOCHHYCa OBa jeaHayxHa no6uja 00JHK cotg a cotg B =

c
= cosh T
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I. Heka je (¢ur. 17) ab snuHuja y paBHM W y=f(X) rbeHa jelHauyHHa
_(y npaBOyr/iuM KOOpLMHaTama), Heka je dz makakas npWpaliTaj Z —a, U HeKa
dx, dy, du o3navaBajy oaroBapajyhe npupawuitaje X —a, y—a M MOBpUIHHC

u koja onrosapa z - y. Heka je name bh || cf®’), neka ce 2-—2 u3pasu (Ha OCHOBY

§§-a 31 u 27) y y-y 4 Heka Ce NOTPaxXH 1pAHUYHA BPeOHOCH OJ 3—)32 K+1a

dx TeXu Ka HyJu (WTO Ce yocCTanom yBeK Nolpa3ymeBa Kajla Ce jeJlHa TakBa
rpaHuyHa BpenHocT oapekhyje). Tana he no-

CTaTH NO3HAaTa M TpaHM4YHA BPemHOCT Of Gt
%’, Kao M TaHreHTa yrja hbg; Tako ucTO b
6uke (nowTo yrao hbc oveBHIHO Huje HH S\
> nn < pakhe je = R) danienima .y TayuH i
b Ha nuHujy bg onpekena y y-y. /
[I. Moxe ce OokasaTu na je n |
dz? 1.98) i’ %
dys F i — | :
Onaslie Ce WBBOLH 1PAHUYHA BPEOHOC fabiie ™
on g—zx a 3aTMM HMHTerpauujom z (M3paxKeHo ; )
y X-y.) m PN
Kan je maTamakakBa 00pehera JIHHH]a,
tbeHa jellHa4ynHa na ce Hakny cucTemy S, Dur. 17
Hanup. jenHaydHa L — nuHH]e. T
—> gt

Jep Heka je am oca on L; rTaga ke cBaxka nojxynpasa cb, koja no-

—>
na3u ca am, cekd L (mowro no §-y 19 cBaka npaBa noBy4eHa U3 a nopeln

= —>
am cere L). Anu kako je (ako je bn oca)
X =1 :sin cbn (§ 28),

" y = cotglc_bn (§ 29),
TO je Y._.X—l— 1“9)

&) T. j. Heka je bh nunuja jeanakor ocTojawa y OLHOCY Ha npasy cf.

88) Jlpykukje Hanucana oBa dopmylia n0oGHja 00aHK: dz?=dy*+ bh* W nHawu na
3a NpaBOYI/IH TPOYraO HeeBKIWACKE PaBHH, YHje Cy CTpaHe Geckpajio masne, BaxH [TuTa-
ropud o6pa3an EBkinpose reomeTtphje.

: 2 cotg —;—
) Ha ochoBy ¢opmyne sin a = & cnenyje, #3 X = l:sincbn «
cotg:i-i- 1
1 : 2 cotg - cbn 2Y Yz ;
Y = cotg-i—cbn, naje X =1: =1: Y’+1 = 24{,1. A peulerbem

cotgl‘—2 cbn—-1
KBajparHe jenHaduHe X -2 Y = Y241, caenyje Y = X + VX2-1.
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TpaxeHa jenHaunHa.’’) Onasne cnenyje

1
~ TR Sy L

ax =

R ey
H azl.SIﬂCbﬂ—-X,

dy ik
npema TOme M —hi(XE——U .

g Wewxe ke 7,

dzz = : . —1
12 - X2 (X —1)

Nll—— -

dz . " 2
. X (X*—1)77,

4
" ZoXr(X2—1)77,

ojakne ce uHTerpauujom Hanasu (kao y §-y 30)
1
z =1 (%= 1)2 =icotgcbn™)
lll. OyeBuaHO na je
du , hfcbh
dx — " dx.
KOIW W3Pa3 (aKO Huie 3aRMCaH 0N y-a) WMa Hajnpe la Ce U3pasH y Y-y,
na 3aTUM jJa Ce M3BeLe U MHTerpauujom. ' : |
Ako je (dur, 12) ab = p, ac = q, cd =r 1 cabdc = s, MOFH ke ce (kao

noa ll.) nokasatu na je aa—_é_-r,
g i f)
Koje je :'z’p(e"i"{"e_ﬂi )
. L [
OflaKjie MHTerpaudjom cnenyje s=- pi (e —iq £aig —gi—) e |
. Y241

X
i

: .

7) Ako ce y dopmynn X = —5y— (ynop. npehawty MpHm.) cTasH X = e
X 1 X

Y = e')i{" Guhe eT =T ( e%—% e ——}:—) unu (yBokerbem xunepGOaHOr KOCHHYCA) o =
= cOsh YT, WTO je Kpaku M3pa3 3a jeHayuHy rpaHuuHe JHHH]C.

71y OBo je hOpmy/ia 3a AYXKHHY NyKa rpaHduHe nHHuje. YBohersem XHnepOoaHor
cuiyca ¢opmyna nobuja o6auk: z =1 sinh yT

72) OBo je dhopmysa 3a AYXKHHY JiyKa NIHHMje jefHAKOr OLCTOjarba. YBokerbem xH
nepGoanor kocuwyca ¢opmyna noGuja obnak: r = p cosh %—

73) OBo je hopmyna 3a NOBPLWHHY YOTBOpOCTpaHe curype, yuja je jemHa cTpaHa.
NYK IWHMje jefHAaKOr ocTojatba. YBOherem xunepGonHor cuiyca gopmyna nobuja OGAHK:’

s = ip sinh -ql—
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Jlo oBor ce pesynrata moxe LOhKH M O€3 HHTerpanetba.

AKo cy (Ha moka3aHM HayuH) 1aTe Hanp. jedHayudHa kpyra (no §-y 31 1),
npase adHKje (no §-y 31. Ill), jemnor koHycHor npeceka, moku ke ce onpe-
OUTA M NMOBpLIMHE OrpaHHyeHe OBHM JIMHHM]aMa.

Jlako ce na yBunetH, na ke ce (kpMBa) noBplUMHA t, Koja je (Ha OoCcTO-
jary q) || ca jexHom paBHOM PHUrypom p, OLHOCHTH Mpema OBOj UrypH Kao
Ipyre MOTeHLKje XOMOJIOTUX JIKHM]a MJIM Kao

2

bty

[lame nako ce ga yBugeTu na ke U3payyHaBarbe 3anpemuHe, U3BO-
HeHO Ha HCTH HayWH, 3axTeBaTH JBe MWHTerpaudje (Kao LITO Ce W cam
nucepeHUHjall OBLe MOXe [1a Onpeld camo HHTerpanerem). M ma ce npe
cBera Mma Ja OApedH 3anpemdHa TeJla OrpaHHYeHOr [MOBpLUMHaMa p # t
M CKynoMm CBHX ynpaBHHMX Ha p, Koje cnajajy oOume on p 4 t.”°) 3anpemuHy
tberoBy Halla3umo (Kako MHTerpanereMm Tako M 6e3 WMHTerpajewa) na je

=3 pi (F_e-)+7pa™

Tako uCTO pajy ce y cucTemy S OIpelMTH W NOBpLUHHE Tena, Kao
W kpusure, eBoayille W eBOaBeRlle MaKakBHX NMHuWja M T. I. LUTO ce THve
KPHBHHE, OHa je y CHCTemMy S WIM KpHBWMHA came L — siuHH)e, HIH ce 1a
O1pedWTH MONYNpeYHHKOM Kpyra, WIM OCTOjarbem jelHe npaBe OJ KpHBe
knja ie |l ¢ orpom nparom. Kae mro ce navo Ha OCHOBY paHije peyeHor 13
MoKa3aTH, OCMM L — nHHHje, KPY)KHHX IMHAja M KPHBHX KOje Cy || Ca npaBom,
HeMa Yy CHCTeMy S HUKaKBUX L PYr¥X YHH(POPMHHUX JHHH]a.’")

IV. 3a kpyr cnenyje (kao nox IlI)

.

g = o
onakyie ce (no §-y 30) uHTerpanewem n0€Hja

Ox = “iz(exT-——z—{—e'?)'”)

74) AKO ce cTpane npaBOYraOHHKa y paBHH O3Haye ca a H b, a oaArosapojyke cTpase
npaBOyraOHHKa Ha MOBPIUHHK jelHAKOr OCTOjaka (Koja 3a q OACTOjH OJ paBHH) ca a; H by,

Gihe (npema OPMYJIH'Y Npim. T2): a, =& cosh = W by = b coSh T, “haxne &, b; =
=abcosh’-—?—' [Mpema Tpme Guke a; b;:ab = cosh*-lg— : 1, WTO je HOEHTHYHO ca rop-
tbHM H3pa3om. '
%) OBO TesNO aHaaoro je npasoj npu3md y EBKNHI0BOM npocTopy, 4Mja je OCHOBa
p a BucHHa h. FberoBa je ropwa nosplwiHHA KpHBA MNOBPLUMHA jedHAKOr OCTOjarma y ol-
HOCY Ha paBHy OCHOBY p, & OCTOjatbe 00e OBe NMOBpLIHHE = (. : 2
76) Yohetbem XxunepGONHOT CHHYCA OBa jeqHaYyHHa B0oGHja oﬁnm{:'-‘? pi sinh _iﬂ + 3 pa.
) Ynopenu Hanomexy y3 § 17. RO R :
78) YBohkerbem xunepGonHor cuHyca ¢opmyna 3a noBpLUHHY Kpyra no0Hja oOnaKK:
‘ : ™
Ox = 4xi3 sinhz—z-i-'

AUneHgRXC
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V. 3a noBpluuHy cabdc = u (orpanuyeHy L-nMHMjOM ab-=r; OBOj
|-0j ¢cd =y u npaBum nuHWjama ac, bd = X)

6uke (¢ur. 9) E—i—; =~ yu(§24)y= re——’;—, OJlaKjle UHTerpanewem clenyje

. X
u=ri (1 — a— T)'
; TR !
AKO X noctaie GeCKOHayHO Ouhe y S — CHCTEMy — i~_—;_~0 HUu==ri

Y caenekem noapasymesakemo Noj OBOM FpaHHYHOM BpedHOWhY BeJMYHHY
¢urype mabn.

Ha cauvan HabhuH Hauyu hemo, ako je p jeaHa ¢urypa Ha nospwuuu F,
1a je MPOCTOP OTrpaHuyeH O p M CKyna oca MOBYYeHMX M3 Tayaka Koje ce

Haja3de Ha oOumy Qurype p, paBaH l—pi.

VI. Heka je 2u yrao y cpeauluTy JONTHHE KanoTe Z, Heka je p
nepucpepuja Hajseker kpyra, u ayk fs (yrma u) = x (¢pur. 10); Tana ke
6utn (§ 25)

1 rsinu=p: Obc;
a opathe Obc = psinu,
pdu

MebyTum je x = ndx ="

. d ~ : .
Name je a;:—;Obc,namedzjg—z sin u, omakne (MHTerpauujom) cne-

du

‘.u.yjc Ad jt::
44 smvzirs u p2'79)
3amucaumo nospuuHy F y kojoj ce Hanasu nepudepuja p (Koja npo-
na3u kpo3 cpenuwiTe f sonTuHe KaiacTe); 3amMMCIMmMO kpo3 af ¥ ac paBHM
fem, cem koje he OnTu ynpasHe Ha F u cehu je mo feg u ce; u mocmo-

Tpumo L — nunujy cd (xoja je y ¢ ynpasua Ha feg) W L — nunujy cf. Tana
ke 6uTH (§20) cef=u u (§21)f—[;j:ﬂ’—"e—rs’—E npema Tome z = fd. p. Anu

2% ’
kako je (§ 21) p = =. fdg, To je z=~. {d. fdg, Kakxo je name (§ 21) fd. fdg =
=gl ol rs=Ric, IC==TJlcY D,
Heka je cama (¢ur. 14) bj=cj=r, na ke outu (§ 30

2r=i (Y—Y Y,
npema Tome (§ 21) ] :
B 2r iyF=xi* [Y =Y ™45,
Tako ucro je (IV)

O2y=m=i2 (Y?2—24 Y72,
nakne je O 2r (yF) = 2 y,®) na npema Tome je Zospuiuna sodiiune kaaoie 2
pasHa GospuwuHu kpyia duju je Goayipewnuk @edusa fc.

%) Sinvers 3uauu arcsin. :
®) [lITo ;ke pehu ma kpyrosH, unje nepucpepuje y noBplinHM F H pasnH nanajy
yjeaiHo (B. HanomeHy y3 § 18), umajy jeaHake nOBpLUIKHE.
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Onasne crelyje na je NoBplIKMHa uese nonTe = () fg =fdg - p=" na
g X
ce lakje Zospuwuke spodmlu 00HOce kao ksaldpailiu lepugepuja rwuxoBux Haj-
Bekux kpyiosa.

VII. Ha cnuyaH HayuMH Hanasu ce, Ja je 3anpemuHa Kyrje y cucremy S
Aoy 2
== nid (X2—X—?%) —2ri2x,%) =
La je MOBpLIHHA KOja nocTaje o6GpTatbem JHHHje cd oko ab (¢ur. 12)
"N o
== £ 1P (Q%=0Q739,
K TeJIo onMcaHo om cabdc
oo g
=g =i?p (Q— Q)2
Kako ce Gak csu onu pe3yaiiaimiu koju cy iaowes 00 IV docada dobusenu
Moty u3seciliu u Oe3 uxillelpasetpa, o ce 080e 3apald kpamikoke u3ocdllassa.
Moxe ce pokasaTd, Ia je rpaHHYHa BpenHOCT CBaKOI H3pa3a KOjH
CaJlpXXHU mUCme i (M KOjM je mpema TOMe 3aCHOBaH Ha XWMOTE3H Ja NOCTjH i),
Kaga i nocraHe 6eCKOHayHO, jelaH M3pa3 KOjHU M3pakaBa BPENHOCT Yy CH-
ctemy Z (T.j. Y XWNoTe3H [a He MOCTOjH i), OCHM aKO jeHAaYHHE He MOoCTajy
WILeHTHYHe. AJIH He CMe Ce TOMHCIIMTH, Ja Ce camM CHCTeM MOXe J1a metba
(iep ie on no cebu u y ceOu onpeher), Beh camo xunoresa, Koja ce
CYKLIECMBHO CBe I OTJIe MOXE€ MeraTH NO0KJie ce He Johe 00 KakBOr ancyp-
nyma. lNpernocTaBibajyhu Jakie Ja y TakBOMe H3pa3y NUCMe i, y clyyajy na
NMOCTOjHU CHUCTEM S, O3HayaBa OHY JeAMHCTBEHY KOJIMYHHY 3a KOjy je ] —e,
y cnyuajy pa £ nocTtoju y3eke ce peyeHa rpaHMyHa BpeIdHOCT MeCTO JarTor
¥3pa3a. M oyeBMOHO je, m1a CBM H3pa3n KOJU MNpOU3HJla3e U3 XHNOTe3e 1a
cHcTem S CTBApHO NOCTOjH (Y OBOM CMKCNY) BaX<e alncoJIYyTHO, NNa M OHJa KaJa
je. CaCBHMM Heno3HaTO [ajid NOCTOJU CUCTeM 2 HJIM Taj CUCTEM He MOCTOjH.
- .Taxko Hanp. u3 H3pa3a pobuBeHor y § 30 nako ce (Kako nomoky au-
¢pepeHuHrjanerba Tako H Ge3 tbera) Hajlasu NO3HATa BPeNLHOCT y CUCTemy Z,
Haume OX = 2nx; u3 | (§ 31), nowTto ce u3Beny nortpeGHe TpaHcdopma-
LMje, cienyje jegHayudHa

1:8In e=C:4&;

COS a

u3 Il nak =

=1 4, npema Tome, a -+ B =R;

dpsa jemHauyMHa y lll nocTaje MneHTHYHa, Ma npemMa TOMe BaXXH U y CHCTeMy Z
MaKo Yy tbeMy HWLITa He onpehyje; M3 Opyie nak cnenyje naje c2=a?- b?2.

Cse cy 08B0 [03Haille OCHOBHE JeOHaYuHe pasHe @MpuioHoMedpuje y
cuciiemy Z.

: 2x <
81) YBoherem xunepGoaHOr curyca oBa popmyna 106kHja 06auK: xi2 sinh 7~ — 2 xi2x.

3‘
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Oame ce Hanaau (43 §-a 32) 3a nOBpLIMHY W 3anpeMmHHy y Ill ma cy .
o6e = pq; 13 IV cnenyje na je Ox==nax?; u3s VIl 3a chepy nonynpey-

; 4 3
HUKa X fa je = 5 7 X3,
Teopeme koje ce Hanade Ha kpajy onemka VI takoke cy GOeaycaosHo

ucuruile.
§ 33

OcrTaje Ham jow Jja W3N0KMMO, LITAa ynpaBo Halla TeopHja Xoke u
3Hayu (kao wTo je oGehaHo y § 32),

I. [lanu nocTOoju CucTemM = WIIH HeKW Of CUCTema S, OCTaje HeOANYUYeHO.

Il. CBe wTO cnenyje M3 aaxchocmu Xl-e akcHome (YBEK y cHUCAY
§-a 32) aldcoap@HO BaXWU, U y OBOM CMUCAY He OCHUBG Ce HU KA KakBoj
xullome3u. TIOCTOjU IaKie jeaHa pasHa dpulokomedpuja apriori, y KOjoOj
jeduHo ocCTaje Hedlo3HA@ CWCTeM KOjH cZiBapHo MOCTOjH W OCTajy HenosHaTe
CaMo aficony@iHe BeNWYHHe Y W3pasuma, DOk OM oOyeBUIHO, kal Ou Guna
‘Ta BeJIWYaHa MO3HATa y jellHOM jeQuxHom Cnyyajy, LeO0 CHCTeM THMe OHO
¢ukcupal, CgepHa TpurouomeTija naK ancoiayTHO je 3acHoBaHa Yy §-y 20
(Ha noBpwunuu F BaXku reomerpuja Koja je moTnyHo aHamora paBHOj reo-
METPUJU Y CHCTemy Z).

[ll. Ako 64 Guno yilspheso pa £ NOCTOjH, HALUTA Y OBOM MOTAENY Heﬁn
0CTano Heno3HaTo; ako OW mak Gujo yillspheno 0a T He docioju, Taga GOu
(§ 31). ako Ou (Hamp.) CTpaHe X, Y 4 MPaBOJMHHA|CKH Of tbUX 3axBakeHH yrao
OUIn y jeOHOM clieyufasnom caysajy Odadiu, OyeBUAHO OUNIO Hemoryhke na ce
TpOyrao ancojyTHO pelM, T. j. Aa Ce anpu4opu Oapede OCTald YrIOBH M
OQHOC Tpehke CTpaHe cnipam OBejy OaTHx, cem ako OM oxHocu X, Y Oua
nahenu. OBO nocnentbe 6uno 61 nak moryke camo ako Ou Guna KkoHkpeilno
dala OyXHHa a 3a Kojy je oaropapajyhe A nosHaTo. Tapma 64 i Guno ipu-
poana jeduruya Oyacure (Kao WTO je e 6a3a NpUPOLHUX JIOI'apHTama). A Kako
ce, NNpK NpeTNOCTaBUM 1A je i N03HaTO, OBa IyXHWHA MOXKe KOHCTPYHCaATH ca
Gap 3a npaKkcy Hajpekom moryhom npu6anxHolhy, 61ke JouHHje noka3aHo.%?)

IV. JacHo je na ce, y cmucany nox | u Il u3noxeHom, moxe cBe y
MPOCTOPY PELUMUTH aHaJIMTHYKOM MeTOLOM MmolepHHX (Koja, ynoTpebJbeHa
y OMnpaBAaHMM rpaHuliama, 3aciyxyje BHCOKY noxsainy).

V. HanocsieTky HaknoweHum unWTaounma Hehe GUTH HeyroiHO na BUIe
na ce, y cilyyajy ma He noctoju Z Bek S, MOXe KOHCTpPYHCaTH Mnpapo-
nuHUjCcKa Gurypa koja je paBHa Kpyry.®)
~ Haaomena. Y opmemuuma I, 1l u lll oBaj je maparpad monyHa Apyrom
OfCeKY npeTXOQHOr naparpada, YWju je npBd oncek (y olebuuma ol
| — VII) usnarao ¢opmyne 3a NOBPWHHY M 3anpemuHy Yy HeeBKBHICKO]
reoMeTpHuju y Besud ca oAroBaBajyhuM jeaHayuHama JIMHH]a.

2) Ynop. § 38.
) lpykynje peveHo, KBaapaTypa Kpyra nocraje y Heeamnn_cxo; pasHH moryka.
Ynop. § 43 u Hanomeny 1 y3 Ta| naparpad.
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§ 34

M3 masvke d Oosaawu ce dm || an Ha caedehu Hawur (ur. 12).

M3 d Heka ce cnyeTd db [ an; Heka ce H3 Makoje Tauke npage ab
noaurie ac | an (y dba), u cnycti de | ac, Tama ke Outu (§ 2°)
O ed: () ab=1:sin z, ako ce npeTrnocTtas4 na je dm ||| bn.

Anu sin z Huje > 1, u ab nuje > de.*) llpema Tome KBaILpaI;T onucaH

W3 cpemMwTa a y bac nonynpeyuukom koju je = de, umake ca bd umu 3a-
jelHH4KY Tauky b unu Tayky 0. Y npBom ciydajy Guke oyeBHRHO z=R®)
Y apyrom cayyajy nak Ouke (§ 25)

O ao (=Qed): Oab=1sinaob H z =aob.

AKO ce jakie HanpaBu z — aob, 6uke dm ||| bn.

Haaonsena, 'Y oBom naparpady pewuo je Bomaj KOHCTpYKTHBHM 3a-
gmartak, na ce W3 jmare Tauyke (d) nosyye napanentsa (dm) partoj mpasoj (bn).
3apaTak ce moxe WU oBako (Qopmyndcatu: 3a Oailly Oucilanyujy dapase-
Au3ma (db) konc@pyucamu 00108apajyhu yiao 3apaseau3ma (z).

| § 35
AKo je marto S, Ha caedehu HAYUK 04 ce Gosyhku dpasa koja je yipasha
Ha JeOHOM kpaky owdpor yina a dapasesna ca Opyius kpakom (dur. 18),

ODur. 18

Heka jeam|__bc, u Heka ce y3ame ab = ac Tako mano (no §-y 19) 1a, kan
ce noByye bn ||| am (§ 34), 6yxne abn > on martor yrna. Heka ce name nosyue
cp I} am (§ 34) W Hexa Cy KaKo nbq Tako 1 pcd jefHaku ca gaTum yriom. Taaa ke

84) Kako je 1:sin z2>1, To Je Oed:(Oab2>1, nakne ab <ed
%) OBo je EBKJHLOB cayuaj.
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—> —> —>

ce bq u cd ysajmHo ceku. Jep Heka bq (koja @o kowciipykyuju napa y nbc)
—>

cede Cp y Tayud e:Tana he OuTu (300r TOra WTO je bn == cp) ebc < ecb,

M ec < eb. Heka cy ef = ec, efr = ecd, u fs||| ep; Tana ke fs namaTtu y bir.
Jep nowro je bn ||| cp, 6uke bn ||| ep u bn ||| fs u na.rbe he GHTH (§ 14) fbn—{-— bfs

<2 R == fbn +- bfr, makne bfs < bfr. Crora ke fr cehu ep, LaKje cd cehu

eq Y jedHOj u3BecHO] Tayuu d.%¢)
Heka je capa dg = dc u dgt = dcp = gbn; Tana ke 6uTu (mowTo
je cd == gd)
| e gt b

Ako je k Tayka L — nuHHje oce bn, Koja maga Ha EE (§ 19), 4 kl oca,
Tapa ke 61T bn==kl u bkl =bgt =dcp, anu u kl = cp. lNpema Tome ke
O4eBMAHO Tauyka K macTu yjentHo ca taykom g u OuTk gt ||| bn.’”) Ako ce nak
y cpeldtu npase bg noasurte ynpaBHa ho, 6uke koHCTpyxcaHa ho ||| bn.

Haaomena, Y osom naparpady Bosaj je peliHo KOHCTPYKTMBHHM 3a-
LaTak, na Ha jeaHom kpaky (bq) mator owrTpor yraa (qbn) nogurHe ynpasHy
(ho), koja ke GuTH napanenna ca apyrum kpakom (bn). 3amaTak ce na ApyK-
Yiuje popmynucatd v osako: 3a Oadlu yiao adapareausma (gbn) koncdpy-
ucadiy 00wosapajyhy Ouciianyujy Gapaseauima (bh).

§ 36
—

AKO cy maTe nojynpasa cp M paBaH mab (¢ur. 10), Heka je cb - mab,
—
bn (y bcp) [ bcucq|l|bn (§ 34); na je Tume HakeH npecexk noJymnpase cp

—> o i i
(ako ce oBa Hanasu y bcq) ca bn (y cbn) U ca mab. A ako cy mate nBe
paBHM pcq, mab u ako Je cb | _mab, cr|_pcqu (ybcr) bn|_bc, cs [ _cr,
nawke bn y mab u cs 24 pcq. M nmowrto Oyne HahkeHa Tauka _Mpeceka (ako
nocToju) npasux bn u Cs. ynpaBHa MOAWTHYTa y TOj TaylM Ha Cs y pcq Guke

OYeBWIHO npecek paBHU mab, pcq.

Hadomena. Y oom naparpady Bomaj je pewido Tpu KOHCTPYKTHBHA

3amaTtka: |. Haku Tayky mnpeceka nBejy npaBux; 2. HahkW Tayky npeceka
jenHe npaBe Ca jedHOM paBHM M 3. HakM mpecek nBejy paBHH.

%) MowrTto je naume J rfe = <J ecd, To ce cd Hanasu y uctom nosnoxajy y

> : e
OLHOCY Ha noJynpaBy eq y Kom ce fr Hana3W y OQHOCY Ha ep.

87) Kako je cp (koje je || bn) oca rpakuyHe NuHHje KoOja mpo.ia3u Tkpo3 Tauke b u kK,
TO je g peck = < lkec, T.j. kl == cp. Kako je nak u gt==cp, To ke kI (koje je| bn)
nacTH yjeano ca gt W Outy gt|l bn (nowTo W K -u g mopajy nexaTH Ha 'rpaquHOJ JIHHHH
KOja nponasu Kpo3 b # c). : :
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§ 37
Ha am ||| bn Hanasu ce Tauka a Koja YWHW aa Oyl am ==bn (Qur. 7),
ako ce (mo §-y 34) BaH nbm koHCTpyduwe gt ||| bn u HanpaBu bg | gt,

| —> —>
gc=gb v cp ||| gt, 3aTum nénypaaaﬂ tgd Tako nmocTtasu na ca tgb 3axknana
WCTH yrao Koju 3aknaana pca ca pcb W (mo §-y 36) noTpaxu mnpecek dq

: —> —> |
nonypaBHd tgd, nba, kao M y4yuHu na Oyne ba| dq. Jep oyeBuiHO Ja he,

ycael CAMYHOCTH L — NHHMjCKHX TpOyrjioBa Ha MOBPLIWHH F oce bn, 6UTH
db = da u am === bn.%) |

WUs osora nako ce ysuba (mowTo cy L — nunuje oxpehete CBOjUM
kpajhum maskama), Da ce mory Haku M KpajHe Tauyke H4eTBPTE H Cpedrbe
NpoNOpUHOHalie, H Jla Ceé Ha OBa] Ha4YHH CBe reoMeTpHjCKe KOHCTpPYKUM]e,
Koje ce y CHCTemy Z W3BOJIe Y PaBHH, MOry H3BECTH Ha MOBpLUIMHH F Ges
yioimpebe XI-e akcuome. Tako Hanp. moxe ce 4 R MOLENUTH y MPOH3BOIbAH
6poj jemHaKkuX Lenosa, ako ce oBa feo0a a MU3BECTH y CHCTeMy z.
. Haiiomena. Y npBom ofemnky osor naparpada boibaj je pelwHo cne-
nekd KOHCTPYKTMBHM 3ajlaTaK: ako Cy JaTe JABe napalejHe (am u bn), na
ce KOHCTpyMiue npasa (ab), koja ke ca HHMa 3ak/ranaTd jelHake yrnose
(dbn u dam),

2 -

| ‘ ST g ' e . _,‘-_.§ 38_...
Ako ce (n'o' §-y 37) KOHCTpy#HLLe Hanp. nbq = -;- R u (no§-y 35) nonwurte,

—>»
y cucTemy S, Ha bq ynpasHa am ||| bn u (mo §-y 37) KOHCTpyHie jm == bn
(pur. 14), Guke (§ 28), ako je ja =X,

A== :Siﬂ—é—R:Z,

M X ke OUTH 1e0melpujcku KOHCTPYHCAHO.
WU nbq MoXe ce Tako M3padyyHaTH, a ja OCTyna O I marbe 01 CBake

naTe KONMYWHe, IITO ke GMTH Ciyyaj ako je sin nbq ::%—;
Hadomera. Y oBom naparpady Bomaj Haje npHOIHKHY KOHCTPYKLM]Y

KOHCTaHTe i, KOja mpecTaB/ba y HEeBKJIHMACKO] paBHH MPHPOLHY JeIHHHMLY
nyxuue (ynop. § 33, llI). Ako ce HanWMme yrao nbq KOHCTpyHule Tako 1a

naHocH 21° 33’ u 5", 63 6uke sin nbq = ie(ynop. HanomeHy 2 y3 § 30).

8) Y L—anuujckum Tpoyrarma (y ur.7) bdg ubac, KOJH Cy C/IHYHH (ynop. HanomeHy 1
et b b '
y3 §21), 6uke bg:bc = bd:ba, a nowro je bg = TC Guke H bd = —;‘ paxkne bd =da,

a omasie chenyje na je W npasonuudjcko bd = da. ITowrTo je ba [ dq, TO Ha OCHOBY
§-a 8 caenyje na je <[ dbn = <J dam.
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§ 39
Ako cy (y paBnu) pq u st|/ca npasom mn (§ 27) wu ab, cd, Koje cy
ynpasHe Ha mn, jentake™) (cdur. 19), Guke oyeBumHO /\ dec = /\ bea u
yrJloBd (MOXIAa KPMBOMPAaBOJIMHMUj-
CkM) ecp, eat Takohe KOHrpyeHTHH,
q Kao M ec = ea,
Axko je pmame cf — ag, Guke
A acf=/\ cag u cBaku ol tbHX Nno-
noBuHa weilsopoyiaa fage, Ako cy
fagc, hagk nBa TakBa yeTBOpOYyria
Hax ag uamehy pq M st, bMXxoBa jen -
HakoCT yBuha ce nako (kao kon Es-
kauda), kao U jel HAaKOCT TPOYrJoBa
agc, agh, Koju umajy 3ajellHHYKY OC-
J HOBMLY M YMja TemeHa Jiexe y pq.

4 1 [ame cy acf = cag, gcq=cga
\a nacf -+ acg 4 gcq=2R (§ 32), kao
3 M cag + acg + cga=2R, Taxo za

je Y CBakom OBaKOM Tpoyray 36Hp
cBa Tpu yrha= 2 R.*)

Bunn na ag (voje je Il nm) naga yjenko ca npaescom ag 6uno na He
naja, JaCHO je na Cy Kako Camu dpdsoaurujcku Tpoyrnu age, agh Tako
W tuxose cyme yiaosa mehy coOom jemHaku.®!)

Qur. 19

§ 40
Jednake dospuwune mpoyrau abc, abd (oicana dpasoaunujcku), koju
umajy jeOny ciipany jednaky, umnjy jeOnake cyme yinosa (ur. 20).
Jep Heka mn nponasu Kkpo3 Tayke Koje MonNoBe ac M bC M Heka
je pq (koja nponasu kpo3 Tayky c) ||-mn; Tama ke d mapaTu y pq.

—> = e

lep ako noaynpaBa bd Gyne cekna mn y Tayuu e, a (§ 39) Pq Ha oc-
Tojatby ef = eb, Guke A\ abc= A abf kao u /\ abd = /\ abf, ca..yera he.
d nacTtu yjegHo ca f. '

%) [lpykunje peyero, ako cy pq u st JMHHje jeLHAKOT OCTOjakwa KOje NOMjedHaKO
OLCTOje O mpaBe mn.

®) lNpema Tome je y Tpoyrny dwur. 19-e, Koju nexu u3meby NBe NHHHje jen-
HaKOr OCTOjatba ¥ uuja je jeana cTpana (ag y ur. 19) cermenT JnHuje jeAHAKOT OCTOjatba
a apyre ape cTpade npase (ac, gc), 36up yrnosa = 2R,

1) AKO CermeHT JIHHHje jennaxor ocTojatba ag najga yjeaHo ca npasom ag (y cbur
19 TpeGa Tayke a M g CnoOjUTH NpaBOM NMHKHjOM), WTO je EBKAKILOB cayuaj, 361p yrnosa
y Tpoyrauma agc, agh Guhe. =2 R Ako nak ag He naaa yjeayo ca npaBom ag,” Ouke
30Hp yri0Ba y npaBOJIHHH{CKOM TPOYray agc oyeBHAHO < 2R. -
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-> | o Bt ) - - .

Ako nak bd He Gymze Cekno mn, Heka je C Tayka y KOjoj ynpaBHa koja
nonoBu ab ceye pg, U gs=ht, Tako 1a st Gpodyaceno bd ceye y H3BECHO]
Tayuu k (na je oo moryhe yBuba ce Ha ClH4YaH HayHH Kao 'y §-y 4).

.

Heka je name sl=—sa, lo|[st, u 0

npecek nunuja bk ulo. Tana 6u

6no (§ 39) /\ abl = /\ abo u

/\ abc > /\ abd?*) (npoTuBHO

MpeTHnOCTaBLH). |
Haaomena. Y npeTXOmHOM na-

parpady bosmaj je yrspano cTaB, m g

1a Cy TPOYIJH, KOju Jiexe u3me- ' 2

fy NBejy NWHHWja jelHaKOr OCTO- 4 ( P

jatba (nopjemHako ymabeHWX Ol :

jelHe npaBe) M KOju UMajy 3ajen- 0

HUYKYy OoCHOBMUY (6u0 na cy TH

TPOYI/IH KPHBO - MPaBOJIMHU]CKH . &

WIXW MPaBOJMHH]CKH), MO TMOBp- dur. 20

UIWHA CBOjO] jedHaKH  1a MM je -

jeqHak u 36up yrnosa. Y oBom naparpagy oH yTBphyje cTaB, la eksusa-

AeniDHE NPaBOJMHK]CKH TPOYFAHW (T. j. TPOYFrM WCTe MOBPIUUHE), KOjH umajy

jeflHaKy jeflHy CTpaHny, umajy jelHak 30Wp Yriosa.

§ 41
Tpoyiau jedHake Gospwune abc, def umajy jeOHak 36up ymésa (wr. 21).
Jep Heka mn nonoBu ac M bc u Heka pq nonosu df u fe, M Heka Cy

rs || mn u to || pq. YnpasHa ag Ha rs uau he GUTH jellHaKa ca ynpaBHOM

dh Ha to, unu Heke OuTu jenuaka: dh nanp. Guke Beha. ¥ cBakom Of OBa
—>
gBa cnyyaja (O df onucana u3 UeHTpa a umake ca gs 3ajellHHYKy H3BECHY

Tayky K 4 Ouhe (§ 39)
Aabk = A abc = /\ def.

Ann Kako (o §-y 40) Tpoyrao abk uma UCTH 3GMp YIJIOBa Kao W /\ def
n (no §-y 39) A\ abc, To ke u Tpoyanu abc, def umatu HCTH 36up yriosa.
Y cucTemy S la cé Teopema W OGPHYTH. Jep Heka Tpoyrau abc, def
WMajy KCTH 36Mp YrioBa M Heka je /\ bal = A.def. Taga ke -(Ha ocHOBY

%) Kax 64 6uo A abl = A abo, To Ou, nowro je A abd < A abo, Gno
A abd < A abl. Anu kako Je A abl < A abc, mopao 64 6uth A .abd < A abc, wTto
NPOTHBPEYH NPeTNOCTaBUH. N0 KOjoj je A abd = A abc. [Tpema Tome bd mopa cehu mn
4 (Kao ¥ y npBOM ciyuajy) Tauka d napatH yje'.q,no_\c_a f (na p_lq'). :
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npeTx0AHOra) OBa 0Ba TpOyr/d, na npema TOME W Tpoyrau abc, abl, uwaru
WCTHM 304p Yyrnosa, Ofaxk/ic OYEBMAHO ciaenyje
bcl 4 blc 4 cbl == 2R %)

L

NN b * R [

tur. 21

Anu (§ 31) cyma yrnosa y cCBakom Tpoyray usHocH, y cuctemy S, < 2R.
Tayka | napa pakje yjelHO Ca Taykom C,

Hatiomena. Y osom naparpagy Bomaj je noka3zao cTaB, na je 36up
yraoBa jellHak y CBMMa (NpaBOJIMHW]CKMM) TPOYrauma KOJU WUMajy jeldHaKy
MOBPLIKHY., |

§ 42

Ako ce komianemenii 36upa yraosa 00 2R y dpoyiay abc o3nasu ca
u, a y @poyiay def ca v, 6uke /\ abc: /\ def = uzv (pur. 22).

Jep axo ce cBaku on Tpoyraosa acg, gch, hcb, dfk, kfe craBu = p%),
u /\ abc = mp, /\ def = np, ¥ ako je s 36up yrioBa cBakora O, TPOYrjiopa
Koju je =p, Ouhe 0OYeBMOHO:

_ %) [TowTO Cce Haume nako Ad Mokasarty na je, ako je 30Hp yrioBa y jeokos Tpo-
yrny =.2R, Taj 36up y csakom Tpoyriy = 2R, W ako je 30Hp yrioBa y jeOKoM TpO-
yray << 2P, taj 30up y caakos Ttpoyray < 2R, u nowTo O, ako je jelraH Tpoyrao ca-
cTas/beH M3 Apyra asa (kao wro je A abl cacrasmen u3 A abc u A bcel), 36up yrnosa
y UesoM Tpoyray mora0 OWTH jedHak ca 30Mpom Yyriosa Yy jelHOM 0 CacTaBHHX TpO-
yrnosa (T1.j. 30up yraosa y A abl JeaHak ca 30Mpom yriosa y A abc) camo ako Ou
36up yraoray Tpoyray yonwre 6uo = 2R, 1O Ou Taj 30Mp MOpao M y APYrom CacTaBHOM
tpoyray (A bcl) 6utn = 2R, ‘

%) IlpyKuuje peveno, ako'ce Tpoyrau abc u def pacTase y mawe Tpoyrie, KOJH
he cBH OHTH NO NOBPIUMHH |ellHAKH H = P.
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9R — u=ms— (m —1) 2R=2R —m (2R —)*)
" . u=m (2R—s), kao u v=n (2R —s).

[Mpema TOMme je

Acabe s\ def = m: a=n3v%)
Jlako ce yBuha ma ce d
Ha clyyaj Kaj cy TpOyriu
abc, def nHkomen3ypaGuiHH.
Ha uCcTHM Ha4yuH ce JoOKa-
gyje, L1ace TpPOYrJiM Ha NOBp-
IUMHU Kyrjie OJHOCe Kao
ekcyecu 30vpa thUXOBUX yr-
nosa Hax 2R. Ako cy nBa
B4, Tpehu z Ouke peyenu | ur. 22
eKcuec:; ald oOBaj je Tpo- | A \
yrao (ako ce o0wm Hajpeher kpyra O3Hauu Ca p) OYeBHIHO :—%P—z;
(§ 32, VI); hpema TOMe je CBAKH TPOYrao, YdjH je excuec =z, = i‘:
Hadomena. Y npsom onemKy osora naparpaga bBosaj je nokasao
CTaB, a Ce MOBpLIHHE IBa Tpoyrna y ‘HeeBKJIMA CKOj. paBHM OJLHOCE Kao

CTaB MOXe TMPOLIHPHUTH H
\ f
. - | h b/k(
yriia cpepHor Tpoyria npa . !
degfeklu roMXOBMX 36MpPOBA YrjOBa.

§ 43

Caga hemo Z0Bpuiuty NPaBONWHU]CKOT TPOYI/ld y CHCTeMY S H3Pa3HTH
30MpOM HeroB1X yrjosa. :
Ako ab (¢urypa 15) G6yme pacno y OeckoHayHOCT, Guke (§ 42)
/\ abc: (R—u— V) KOHCTaHTHO ¥7). Anu kako /\ abc = bacn (§ 38, V) u
R—n—y=22" (§ 1), 10 je ‘
. bacn:z=/\ abc:(R—u—y)=bac'n’:z.

%) 36up yraosay Tpoyray abc (T.j. 2 R — u) 6uke OueBMIHO paBaH 30HpY yrnosa
y Tpoyrauma acg, gch, hcb cmarwedom 3a 30Hp yrnioBa y TemeHHMa g H h. Ako ce 30up
yrnosa y Tpoyrnuma acg, gch, hcb, uuju je 6poj m, o3nayn ca s, 6uke (nowTo je 6poj
Tayaka g,-h M T. 4. pasai m—1), 2R—u=ms—(m—1)2R.

%) [TowrTo je A abc= mp, A def = np u nowTo je m= ERE—_E”“:E?-—_S
T0o cy Aabc Adef=m:n=u:v. :

%) U3 dopmyne A abc: A def = u:v (§42) crenyje A abcsiu= A -def:v=
— const. AKO Ce OBa KOHCTaHTHa BpelHOCT O3HauW ca A, NOBplHHa Tpoyrna ca i, a
nedeKkT ca u, Ouke oyeBHIHO f = Au. :

%) Kako je.naume (dur. 15) lim (R—u—v) = R—lim u— lim v=R—(R—2)—90
to.Je. lim (R—~u—v)=2 : % : : s e,
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Hasme je oyesuano bden:bd'c'n’ =1z:2' =tgz: tgz' (§ 30).%)
: i bd’c’n’ - tpz’ - 4
A 3a y' = 0 umamo bacn™ — | @ TaKo UCTO M gz’ = l. [Ipema Tome jc

bdcn: bacn = tgz: z.

Kako cmo nawnu pa je (§ 32)

bden =ri = i? tgz, To je bacn = zj21%),

3a CBakWM TpOyrao, Yuju je z KOMmJemeHT 30Mpa yrioBa 1o 2R u koju ke
y Oynyke ykpaTko GHTH O3HaueH ca /\, Guke npema Tome /\ = zi2.'®)

Onasne ce nako ysuha na e, ako je (¢ur. 14) or ||| am u ro ||| ab,
Gospwuna oGyxsakena om npasux or, st, bc (xoja je oyeBMAHO anconyTHa
rpaHyua 3a NoOBpLUHHE MNPaBOJIMHWjCKHX TPOYrJoBa KOjU Y 6GeCKOHAYHOCT
PacTy, Wiu rpaiudua on /\ 3a z=2R) OUTH =rxi*= ()i y F.1%?)

¥) [To §-y 32 je bdcn=ri u bd’c’'n’=r’i, a no §-y 30 je r=1i tgz u =1 tgz’.

100) Tpoyrao bacn y ¢ur. 15 npectaBma acus@loBuysu TPOYrao 4Hje ce jedwo
Teme Hana3W y GeCKOHAa4YHOCTH (NOWTO Ce napajesnHe cn W ab ceky y GeCKOHaYHOCTH).
AKO ce ca z O3Hayd KOMMNJeMEeHT yrjia napaneiuM3ma 3a NMCTaHUMjy ac (KOHayHy KareTy
Tpoyraa), ouke noBpwMHA TOra Tpoyria = zi2

101) la je NOBPLWKHHA MAKaKBOr TPOYria HeeBK/HLCKE PaABHH, aKO Ce Ca Z O3HauM
weroB aedekT, = zi%, 13 ce u3BecTH Ha csiedehd HayuH. AKO Ce NOBpLIHHA TpoOyrna
03Hauu ca f Ouke (ynop. npum. Y7) 1= 2XNz; KdKO H3 ¢OpmMyJe 3a NpPaBOYriI¥ ACHMTO-
THYHM Tpoyrao (=1z %) cnenyje na je A =i% TO je oveBunHO f==2zi% 3a cBak# TpOyrao.

102) Jla je nOBpLUMHA ACHMTOTHYHOr Tpoyrna ca dipu TemeHa Y GeCKOHAaYHOCTH
= =i?, 14 ce npocTHje H3BecTH OBako. Kao wTo nokasyje cn. 3/, npaBOYriH acHMTOTHYHH

A

T T
oy 4

A

——
G 3

TPOYrao ca dsa temeHa y 0eCKOHAYHOCTH CACTaB/beH je W3 ABa npaaoyrna.acum'oruqra
TPOyrna ca jeiHWM TemMeHOM y 6eCKOHa4HOCTH, @ aCHMTOTHYHM TPOYrao ca pu Temena
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AKO OBY rpaHH4yHy (QHrypy o3HauyWmo ca [J, Ouke name (no §-y 30)

mi=tg?z-O=@ry F (§ 21)=(s (no §y 32, VI,
ako ce TeTHBa dc O3Ha4H ca s.

AKO ce caza maTd MOJIyNpeYyHWK S Kpyra y paBHu (MIH L-JHHHWjCKH
noaynpeyHuk Kpyra y F) yhpaBHOM npenojioBH, 3aTUM (o §-y 34) KOHCTpY-
uwe bd ||| ==cn, cnycTH ynpasHa ca Ha db ¥ nogurHe ynpaBHa cm Ha ca,
no6uke ce yrao z. Onasne na ce (no §-y 37) teomedipujcku oOpeduiliu tgz,
LOWITO Ce 3a jedMHHLY y3me MPOHU3BOJLHO jelaH L-JMHHjCKM nonynpeuHHk,
Gomoky 0Be yHufiopmHe suHruje uciie kpusure'®®) (Koje ce, ako Cy pnare
CaMo HHMXOBE KpajHe Tauyke, MOILUTO Ceé KOHCTPYHLIY OCe, MOTY Y3ajMHO
MEPHUTH Kao npaBe JIHHWje W y OBOM NOrjejy CMaTpaTH 3a MIEHTHYHE Ca
npaBUM JIMHHjama).

Jdame 14 ce Ha crnemehr HayuH KOHCTPyHCAaTH qeraopoyrao Hanp.
NpaBHJIHH, KOjHU je = []. Heka je (hur. 23)

abc =R, bac—= —;— R, acbz.-jl“ R B be=X:
Taga ce na X (no §-y 31, lI) u3pasuTH camMMM KBaJpaTHWM KOpeHHMA H

(no §-y 37) KOHCTpyHCaTH; a MOWTO je nato X, moxe ce (no §-y 38, uiu K
29 1 35) oApeaHTH U CaMo X.***) A ocmoCTpykH /\ abc oueBHaHO na je = [1].'%)

S L e L U S A

y GeCKOHa4YHOCTH M3 [ABa aCHMTOTHYHA TPOYria ca naBa TemeHa y GeckoHauHOCTH. [lowro
je, Ha OCHOBY (popmyne zi%, NOBpLIHHA ACHMTOTHYHOI NPAaBOYIJOT TPOYr/ia Ca jelHHM

b ] .
TemeHoM y OGeckonaynocTu (y cn. 3) == 7 1% TO je NOBpLIHHA ACHMTOTHYHOr TpPOYrna ca

x - -
TPH TemeHa y GeCKOHaqHOCTH (T3B. MaxkcHmanHor acnm*ro'ruquor Tpoyrna) = 4 - ¥ i? = =i

10%) Ako ce y npaﬁoyrnom Tporny ABC (ca' npanum yraom 'y C)' Ha rpannuHOj no-
BPILUMHK cnycTH W3 Temena C ynpaBia CD Ha xunoTeny3y AB (udTanauw moxe /ako cam
KOHCTPYHCATH LOTHYHY urypy) 6Guke AC2=AD - AB u BC2=DB - AB, npema Tome
AC3:BC2=AD:DB. Axo ce oanoc AC:BC crTaBu = tgz, Guke Ha OBaj HayHH (nNOWTO
je Tana AD: DB =tg2z) KoHcTpyHcaHo tg2z.

1 a _a cos 5 R
104) Ha ochosy jennauuse (§ 31, Il) cosa:sing = 5 (eT + e T) Gihe. sl

T SR eaE Ml ' W i el el S T
= (eT -+ e"_i), olakne cnenyje naje (noun'o je cos 5 R=-‘2— \/’2 W sin 5 R =
4
= Wy x 2\ 2 2 3
=~%~ Sua T jeT+e—T=—Lnei=X=. V2 4.1 Oggj

Vz—v2 ; :/—2—1

nocnenwH W3pas Aa Ce, NOWTO CALPXH CaMO KBalpaTHe KOpeHe y ceOW, reOMETpPHjCKH
KOHCTpyHcaTH. M3 X onpehyje ce KOHCTPYKUHjOM X CJIHYHO KOHCTPYKLHjH X-a ¥ §vy 38
(Ynop. J. Frischauf, Absolute Geometrie nach Johann Bolayi, 1872, § 63, s. 72 4 1, H
Anhang 11, cTp. 96, Kao u J. Frischauf, Elemente der abSoluten Geometrie, 1876, § 99,
s. 94. OGa oBa cnuca Ppuiwaycda, Hako npectaBbajy cnoboaHy oOpany a He npesol
Anenaukca, 6MNla Cy npeBOJHOLY Ol 3HaTHe NOMOKM 3a pasymeBare TeKCTa, a nociay-
XKHNIA CYy My Ha BHLIE MeCcTa H NPH KOMEHTapHcCamy AMNeH1HKca).

t 4 ad .
108) MowTo Je medexT /\-a abc paBaH —g, TO je tberosa noOBpWHHA = 7~ - i2. Npema
TOme je noBpluKHa kBanparta (y ¢ur. 23) = =i?
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Tlpema Tome Ha oBaj nawun kpyr y paswu wosyidpeutuka s kaadpupan
je 1eomedipujcku fiomoky Gpasoaunujcke guiype u yﬂugﬁop.wmx AUKufa Gcidie

spciie (koje cy, yiopekene mebycobro, eksusaseniine ca pasum auxujama) ; .

mako ucidio je u kpyr Ha Gospwunu F komidaa-
HUpau Ha uc@u HaYur*°%) HMau je dakae ucmiu-
nuia XI-a Egkaudosa akcuma uau je moryka
eomedipujcka ksadpaiiypa kpyia ; Wako OCTaje
HeMmo3HaTOo Koja Ol OBe IBe ajTepHaTHBe Ol-
rosapa CTBApHOCTM.

Kagron je tg*z uau ueo 6p01 uau paudo-
HanaH pasjomak YWju je MMeHuTeb (LOBejeH
Ha HajnpoCTWju O6NHMK) uau npocT Opoj 06-

Pur. 23 ndka 2™ +1 (rae cnaga v 2=2°+1) uau
NPOH3BOJ M3 MNPOW3BOLHO MHOrO MPOCTHX
OpojeBa OBe BpCTe, O KOjUX Ce (Ca U3y3eTKOM Opoja 2, KOju Ce jelHHH MOXKe
JaBMTH MPOM3BOBLHO MHOrO NyTa) CBaku jaB/ba camo jedardyill kao (akTop,
Tala je moryhe, Ha OCHOBY TeOopuje NoJuroHa chasBHor ayca (oBOr Hajse-
NM4aHCTBEHHM]er NpoHallacka Hauler M CBMX BpeMeHa), KOHCTPYyWCATH jelHy
NpaBoONMHHU]CKY ¢urypy (M TO Camo 3a peyeHe BPeJHOCTH O Z) Koja he
Outy peeua tg?z . [ — e 197) len dpdess [1-a 3axTera.(nowTo ce Teo-
pema §-a 42 na Nako NPOLUMPWUTH HAa MakakBe MOJIMFOHE) OYEBHIHO Zodeay
yrna 2R, Kojy je (luTO ce MOXe nokasaTh) moryhe reomeTpujCKM W3BeCTH
CaMO MnolI peyeHMM YCJOBOM. Y CBMMa TaKBMM ClyyajeBUMa OHO LUTO je
Harnpen pe4yeHO NaKko IOeoIM o uu/ta. M ceaka npaBonuuujcka durypa
lla Ce TEOMETPHCKY .IPLTLOPITH Y MPABMAHY NOJMIOH ON N CTPaHa, ako n
uma aycoB 06uk.'"%) '

(g

23.

N
)

i by

ZR

196) T, j. nahena je y HeeBKJIMICKO] paBHH NpaBOAHHMjCKA cbnrypa 4Mja je noBpLUHHA
JeaHaka ca NOBPLIKHOM Kpyra y rpauuvHoj MOBPLUHHH.

107) Kao wToO je no3Haro, no l"aycoao; TEOPHjH NONHIrOHA NMPaBHIHK NOJHIOH 04 N
CTpaHa 1a ce KOHCTPYHCATH LUECTAPOM H JietbHpOM CamMo aKo ce GHHOMHA jelHaYMHa X0 = |
(Koja npectasiba noaeny KpyxHe nepucdepuje Ha n jenHakux genosa) na pPeldTH CyKue-
CHBHHM H3BJaYerbém KBaNpaTHHX KoOpeHa. AKO je n npocT 6poj, TO je Moryke YYHHHTH
Camo y OHHM ClydajeBMma Kama je n npoct 6poj o6auka 2™ +4- 1 (npu Yemy je m ca cBOje
cTpaHe noreuuuja on 2, 1.j. =2p ). Kan je nak n cnoxen 6poj, Taj caoxeH 6poj mopa GHTH
=2:3:-5-17..... rae cy 3, 5, 17 ut.4. npoct GpojeBu 0Ganka 2™ -1, Ha Taj HauuH
moryha je camo KOHCTPyKIMja NpPaBHIHHX NOAKroHa on 3, 5, 17, 257 WT.L. CTpaHa, Kao H
KOHCTPYKLHja NPaBHIHKX NOJAHroHa og 2" ¥ 20 -3, 20 . 3.5, 20 .3.5.17 WTA cTpaHa.

Y cayyajeBuma y kojuma je moryha KOHCTPYKUMja NpaBMJIHOL  (IOJIMrOHA OO N
cTpaxa Moryhe jey HeeBKIlH.ELCKOJ PaBHM KOHCTpyHCaTH Kpyr jeAHake MOBpUIMHE Ca jelHHM

m-
MOJIHrOHOM CaMO OHIA Kalla je t g3z wiu ueo 6poj Win paudoHanaH pasjomak — (7. . pas-
nomax y KOme cy mu h penaTHBHo npoctH uean Gpojesu). HajnpocTuju Je cnyuaj Kana
Je tgzz =1, Pl kana je z ws 4 (ynop. Hanomeny 2 y3 § 30 u cpur. 2'): y oBom cnyqajy

NpaBo/HHKjCKAa (Hrypa, KOja uma jelHaKy MOBPLUMHY Ca KPYrom =i, WM je aCHMTOTHYHH
TpOyrao makcumanue nospiurxe (y dur. 3') unu kBanpar (y dur. 23). Ako je tglz=m>1

T o
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Jowr 6u ocTano (ma 6v ce npeameT NOTNYHO HCUPMEO) da Ce HOKaxe
na je Hemoryke (6e3 WKakBe MpeTNOCTdBKe) ONNYYWTH, [aJKM CHCTeM I
Mnd jepal (M KOju) of CMCTema S CTBapHO MOCTOjU. AlM TO heMo ocTa-
BUTHU 3a LPYTY 3rOJLHHW]y NPHUIHKKY *°%).

Haiomena. 1. Y oBom 3aBpluHom uaparpady csora Anenaukca bomaj
je Hajnpe H3Beo (OpMyJy 3a MOBPLUWHY NPaBOJHHUJCKOr TPOYT/a, na 3aTHM
noKa3ao Ja je KBalpaTypa Kpyra y HeeBKJIWICKOj paBHuU Moryhka. Kao wTto
je mo3HaTo, Ta je kBaapatypa y EBKIHIOBOj paBHM 3aTO Hemoryhka, wiTto
6poOj ® HUje KOpeH jedHe anreGapCke jefHayudHe Koja ce OA4 peLUHTH CYyK-
UeCHBHMM M3BJayerbeM KBalpaTHHX KOpeHa, MOLWITO je & TPaHCUEHLeHTaH
6poj (T.]j. Huje yomwTe KopeF( jenHe anreGapcke jemLHayuHe).

Haidomena 2. Y3 ll-y cBecKy opurdHanHor uspnatba Tentamen-a gojaao
je orau BbomajeB jenaH nonartak (Additamentum) AmneHAWKCY (M3aLUIOM
"y3 |-By cBecky Tentamen-a) iKojH campxu 1 noka3 na Gopmyne pasHe
(Heesmnncxe) .TPUroHomeTtpuje (NOWITO MM Ce Hajnpe Oa TakaB OOJHK 1a
CTpaHe y rbuma caupxe dakTop \— ) npenase y opmyne cepHe TpH-
rOHOMETpHje Kal Ce CTpaHe Y tuma nogene ca \V— 1; ¥ 2. usBokherve,
na lNuraropud oGpasau Eskanmose Tleomerpuje a® 4 b*=—c? caenyje u3
npee jennaydHe mnom Il y §-y 30 Anennukca. Kako ayTtop AneHaukca
(ynop. §32) npumekyje na ce [luTaropuH oOGpasau Oa W3BECTH M3 Lpyre
a He W3 npBe jenHauuHe nox I, To mopamo 3akibyYuTH Na M3BOhetbe W3
npBe jenHauynHe npunana npsobutHOo Bongraury bomajy. Taj ce 3akbyuak
noTsphyjl M YHbEeHHUOM, Ja W INHcal AneHIdHKCa Yy Iienayko] oGpanu
tberosoj (H. H. M. cTp. 201) TBpAH, na ce lluTaropuH obOpasau fa U3BeCTH
v . MpBe jelLHauuHe. o

Kako npema Tome caip)>XHHa ALMTaMeHTyMa He NpUnana noTNyHO MUCLy
AneHaukca (uako jy Bondaur bommaj oBome npunucyje), TO MU Taj AlH-
TaMeHTYM HekemO OBJIe NpeBOLMTH. YMTaoua, KOju Ce 3a tbera WHTepecyje,
ynykyjemo Ha uapamwe Tentamen-a u AnenHoukca oJj cTpaHe mabapcke Aka-
InemHje, Ka0 U Ha (DpaHUYCKM W EeHrJIeCKd NpeBOJ AMNeHIWKca.

OHIA je onaroBapajyhka npaBOJiHHH|CKA (PHrypa CNOXHA H3 M OBAKBHX HAjNPOCTHjHX NOJIH-

m .
roHa. AKo je nak tgez — o, TpeOa Hajnpe KOHCTPYHCATH NPAaBH/IHK NOJIHITOH O N CTpaHa

yHja Je noBpLUHHA = = i2, 3aTHM MONEJIHTH ra NOJyNnpeYHHUUHMa MNOBYYEHHM H3 CpenHwTa
Ka TemMeHHMa Ha N jelIHaKMX TPOYrnoBa, na ke NpaBOJHHHjCKA (PHUrypa C3CTaB/bEHA H3 M
OBaKHX TpoyraoBa OHTH NO NOBPLUMHM jedHaKa ca oarosapajykum kKpyrom.

108) OQHOCHO OBOr npeTrBapatba ynop. npumentby Llitekenosy Ha ctp. 273 y aeny
W. und /. Bolayi, Geometrische Untersuchungen, Zweiter Teil, 1913 (hgb. v. P. Stackel).

109) Y yemaykoj oGpanH AneHarkca (myG/iHKOBaHO] Y neny HaBeleHOM Y NPeTXOLHOj
npumen6H) Bomaj u3puuno TBpoH (cTp. 201) na My je HCnano 3a pykOm Ia ,Ca NOTNYHOM'
reOMeTpHjCKOM npelH3HOWERY“ nokaxe, na ce HHKana Heke MOKHM YTBPIMTH CTBapHa NpH-
polLa NMPOCTOPa Y OLHOCY Ha EBKJHICKH H HeeBKNMACKH cHcTem. OH TO cBOje H3BOherbe
Huje mebYTHM Huroe ny6GMMKOBAO, @ HH Y HeroBHM PYKONHCHMA OHO Ce Huje Hauno.




