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A tovabbiakban alap-Fibonacci sorozaton az alagsood (jele:u,=1, 1, 2, 3, 5, ...), altalanos,
azaz Fibonacci-tipusu sorozaton (jede) olyan Fibonacci sorozatot értunk, amelyben a& els
két tag tetsdleges természetes szam.

1. Tetel
Ha a, altalanos Fibonacci sorozat, akkor érvényesaaalbsszefliggeés:

(1) ah = 81 [un—z +aZ [un—l

Bizonyitas (teljes indukcio):
n=3 eseténu =1 u,=1= a,=a+a ami definicio szerint igaz.

Tegyik fel, hogyn-ig igaz az allitas, ekkon+1-re felirva:

() au=a,+a, 0%~ a,=all_,+al_+a,

Az indukcios feltétel miatt:

(3) Ay =8 mln—2 ta, mln—l ta m‘n—S ta, m‘n—2 = ai(un—z + un—3) ta, (un—l + un—z)
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Ez éppen a tétel allitdsat bizonyitja. Q.E.D.

Megjegyzés:
Haa=a=1 O%- a =u_+u_=u ,amiéppen az alap-Fibonacci sorozat.

Példa:
a =111 a, =222 ekkor az a, sorozat - 111, 222, 333, 555, 888, 1443, 2331, 3774
Az (1) 6sszefuggés szermfa kovetked: u, =8, u, =13=3g, =111 8 222 13 3774



2.Tétel
(4) u,=1+> y

Bizonyitas (teljes indukcio):
n=3 esetén az allitas igaz, mival =1+u =1+1= 2.

Tegylk fel, hogyn-1-ig minden természetes szamra teljestil az alktdsr

n-3 n-4 n-4
Un:Un_l+Un_2:1+Zq+1+ZUj:2+ qu +un—3:
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n—-4
=20+ Z u)+u,;=u_,+u_,+U, ,
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Kdvetkezmeény:
Legyen n=nt+d (d=1,2,3,...), ekkor a 2.tétel alapjan:

m+d-2 m+d-2
- =u_, =1+ Zu —1+Zu+ j;—fl
N

Um

=u

Q.E.D.



